MINISTERUL EDUCATIEI NATIONALE

Iasi

Olimpiada Nationala de Matematica 2018
Etapa locala — Iasi, 1 februarie 2018

CLASA a Vll-a

Problema 1.

Fie m si n doud numere naturale nenule cu proprietatea 0,33 < m_ 0,(3).
n

a) Daca n =900, determinati valorile posibile ale lui m.
b) Daca m =900, aflati cate numere n au proprietatea considerata.
¢) Determinati numerele m si n, astfel incat m sa aiba valoarea minima.

Problema 2.
Fie x un numair real astfel Tncat 2000 < x < 2018.

a) Gisiti trei valori ale lui X pentru care numirul \j(2018 —X)(x—2000) este rational.

o . . . 2018 —-x N
b) Determinati toate valorile intregi ale lui X pentru care numarul X_2000 este intreg.
X —

c) Aflati valoarea maxima a sumei \J2018—x ++/x—2000 .

Problema 3.
Se considera trapezul ABCD cu baza mare AD. Bisectoarele exterioare ale unghiurilor A si B se
intersecteaza in punctul P, iar bisectoarele exterioare ale unghiurilor C si D se intersecteaza in
punctul Q. Fie R mijlocul segmentului AB si S mijlocul segmentului CD.
Demonstrati ca:
a) punctele P, R si S sunt coliniare.
b) lungimea segmentului PQ este egala cu jumatate din perimetrul trapezului ABCD.

Problema 4.
Se considera rombul ABCD, de centru O si triunghiurile

echilaterale ACE si BDF , astfel incat D e (EO) si F €(CO).
a) Calculati m (<IAFD) +m (<):FAE) .

b) Demonstrati ca AD L EF si BF LCE.
¢) Demonstrati ca AO-FO =BO-EO.

Timp de lucru: 3 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte
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