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Clasaa Xll —a

SUBIECTE:

1. Pe R se defineste legea de compozitie X*y =axy—X—-Yy+6, VX, YR, unde a este o constanta
reala.

N ax < . . o 1
1) Sa se arate ca legea ,,** admite element neutru daca si numai daca a = 3"

i1) Sa se arate ca daca intervalul [0, 6] este parte stabila a lui R in raport cu legea ,,**, atunci
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. ) ax+b, x<1
2.Fiea, beRsi F:R->R, F(x)=

In®x+1, x>1

1) Sa se determine numerele reale a si b astfel incat F sa fie primitiva a unei functii f.

dx.

i1) Sa se calculeze Ie

1
L XF(x)

3.Fie f :[0, 1] — R o functie continua care admite o primitivad F, astfel Incat

V2

F(l) — F(O) =In (1+ JE) Sa se arate ca exista ¢ €(0, 1), astfel incat 1 <f (C) < Tic

V2

4. Spunem ca un grup finit cu cel putin trei elemente este prietenos daca pentru orice p prim,
plordG si pentru orice automorfism al lui G, exista a € G, orda=p, astfel incat f (a)=a.

i) Sa se determine grupurile prietenoase cu trei si patru elemente.
i1) Sa se arate ca ordinul unui grup prietenos nu e liber de patrate.

Nota:

Toate subiectele sunt obligatorii.

Fiecare subiect este notat cu punctaj intreg, 0-7 puncte.
Fiecare subiect se va redacta pe cdte o foaie separatd.
Timp de lucru: 3 ore.
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