Inspectoratul Scolar Judetean
Harghita

Olimpiada de matematica — clasa a V-a
etapa zonald — 8 februarie 2020

1. Fie numarul N =13+13* +13% +... +13°%°
a) Sa se determine ultima cifra a numarului N:
b) Sa se arate ca numarului N se divide cu 17.

2. Sa se compare numerele a si b daca:
a) a=2_382+383 Sib=2123+2125

by @=5-2" 2" +2" o b =3""2 4+ 15.3" 4+ 37

3. Cinci creioane, patru caiete si doua ascutitori costa 24 de lei. Doua
creioane, trei caiete si patru ascutitori, de acelasi fel, costa 17 lei.
Trei creioane, doua caiete si trei ascutitori, de acelasi fel, costa 15
lei. Cat costa impreuna un creion, un caiet si o ascutitoare?

4. a) Se dau 5 numere naturale oarecare. Sa se arate ca putem alege
cateva dintre ele astfel incat suma lor sa se divida cu 5.
b) Sa se arate ca oricum am alege patru numere naturale exista cel
putin doua dintre ele pentru care suma sau diferenta patratelor lor se
divide cu 5.

Timp de lucru 2 ore

Hargita megye TanfeliigyelGsége

Matematika tantargyverseny — V. osztaly
Tertileti szakasz — 2020. februar 8.

1. Adott a kovetkez6 szdm: N =13+13% +13° +... +13°
a) Szamitsd ki az N szam utols6 szamjegyét
b) Igazold, hogy az N szam oszthat6 17-tel.

2. Hasonlitsd 0ssze a és b természetes szamokat, ha:
a) QZE'EBE +383 ésb: 2123 +2125

b) a=05- 2" _|_2n+1_|_2n ésb=3n+2+15_3n+3n+1

3. Ot ceruza, négy fiizet és két ceruzahegyezd 24 lejbe keriil. Két
ceruza, harom fiizet és négy ceruzahegyezd, ugyanabbdl a fajtabol
17 lej. Harom ceruza, két fiizet és harom ceruzahegyezd
ugyanabbdl a fajtabol 15 lej. Mennyibe keriil egy ceruza, egy fiizet
és egy ceruzahegyez6 0sszesen?

4. a) Legyen 5 tetszOleges természetes szam. Igazold, hogy
valaszthatunk néhanyat koéziiliikk ugy, hogy az 6sszegiik oszthato
legyen 5-tel.

b) Igazold, hogy tetsz6legesen kivalasztott négy természetes szam
koziil létezik legalabb kett6 amelyekre igaz, hogy négyzeteik
0sszege vagy négyzeteik kiilonbsége oszthat6 5-tel.

Munkaido 2 ora
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