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Barem - Clasa a VI-a
SUBIECTULI (7p)
a) Aratati ca numerele 673 si 1009 sunt prime. Descompuneti In factori primi numerele 2018 si 2019.

b) Aflati numerele naturale a si b, stiind ca b este numar prim si (a; b) + [a; b]= 2019.

@) 073 ©SEE PIAIML ..euvveiiieiieeiieeteeteestees e eteeteesteesteesteesstesseasseasseessaesseassaensaenseasseessaesseasseasseanseessesssesssesssennsenssenssensensanns Ip
TO0O ©STE PIIIT  1..eviieiiieiieiieeeiee et e eeteeeteeeteesbeeetseesseeasseaesssaesssaaassaeassseessseassseaasseassseassaesssssensseansseessssessssensseenssennsns Ip
2018 =2 - 1009; 2019 =3 - 673 ..ottt bttt sa et Ip
b) b este numar prim $i prin Urmare (@ 5) = 1 SAU (@5 D) = D cuvvevveeeeieeie ettt sttt eesae e se e saessaenae e Ip
Daca (a; b) =1 = [a; b] =a-b=2018 = (a; b) € {(2; 1009), (1009; 2)} ...c.eririeriiirinrineieeerenreseee e Ip

Daca (a; b)=b = b | asi[a; b] = a. Obtinem b + a =2019.
blasib|b=b|(@+b)=b|2019 =05 € {35673} oot Ip

(@5 D) € {(35 2016, (6735 1346)} ovvveeoreeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeeseeeseeeeeseeseeseseeeseesseeeseesessseseeeeeseesseseeessessseseseesseesseseeesseseeees Ip

SUBIECTUL II (7p)

a) Aflati 50 de numere naturale impare consecutive stiind ca primul si ultimul sunt invers proportionale cu 0,5
si 0,1(6). Aratati ca suma lor este un patrat perfect.

b) Aratati ca dacd suma a 45 de numere impare este egala cu 2019, atunci cel putin doua dintre numere sunt

egale.
Solutie:

+98
a) Notam cux, x + 2, x +4, ..., x + 98 numerele si obtinem g X G T 1p
x =49 sinumerele SUNE 49, 51, 53, ..., 147 .ottt ettt ettt e st e s rbe e teesbeenseessaessesnnesnseansessaens 2p
Suma numerelor este S =25 - 196 = (5 - 14)%, deci este PArat PEITECT .........cevvevvveveveriieeeeeeeeeee e 2p
b) Daca prin absurd numerele ar fi diferite suma lor ar trebui sa fie cel putin egala cusuma 1 +3+5+ ...+ 89 ..... Ip
1+3+5+...+89=2025512025>2019. FINALZATE ......c.cecterrierieeieeiieciecie ettt ete et sereeaeeresnreensaesessaesnns Ip
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SUBIECTUL III (7p)

Se considera A multimea tuturor numerelor naturale abc, scrise cu trei cifre consecutive, nu neaparat
in ordine crescatoare.

a) Aratati ca orice numar din multimea A este divizibil cu 3.

b) Determinati cardinalul multimii A.

c) Demonstrati c3, oricum am alege niste elemente din multimea A, suma acestora nu poate egala cu 2018.
d) Aratati ca exista numere din multimea A cu suma 2019.

a) Un numar scris cu trei cifre consecutive a, a + 1, a + 2 are suma cifrelor
3a+6=3(a+2),deci este diVIZIDIl CU 3 ......cooiiiieiieieiieeecee ettt s sae et e et e estesebesnseesseenseenseensennns 1p
b) Cu cifrele 0, 1, 2 S€ POt fOIMA 4 TIUIMETE ......eevuvereiiriieieerieesiesiesteeteesteesteeseesseessesseesssesssesssesssessseesseessessesssesssenseens Ip

Cu tripletele de cifre (1; 2; 3), (2; 3; 4), (3;4; 5), (4; 5; 6), (5;6;7),(6;7;8),(7;8;9) sepot forma cate 6 numere.

Cardinalul MUILIMIT A ©STE 40 ...ooueiiiieieieie ettt ettt et e ettt et et e te e st et e tensesseenseseeseeseenseeseensensenseeneeneeneanses 2p
¢) Suma oricaror numere din A este multiplu de 3 si 2018 nu este multiplu de 3. Concluzia ........cccecvvvvevvecrrenennen. 2p
d) Scrierea unui exemplu (2019 = 987 + 687 + 345; 2019 = 675 + 675+ 345+ 324; ...) teoeevieveeieeseeeeeeeere s Ip
SUBIECTUL IV (7p)

Se considera unghiurile AOB, BOC si BOD astfel incat £A0B si 4BOC sunt adiacente suplementare, iar
unghiurile 44A0B si 4BOD sunt neadiacente complementare. Daca 4COD = 135¢, determinati masura unghiului
AOB.

Gazeta Matematicd
Solutie:
BAOD = 450 e —————————————ete ettt et ettt at— et e e —— ettt e tr—t—————te ———————————_——_———_————————————————atttatatteteeeees Ip

Daca B si D sunt de aceeasi parte a dreptei AC:

NotAm ZBOD = X° => ZAOB =X T 45 oottt ettt s e et e st e s bt e e st e e s ate e s bt e et e e ate e snbeenaeean Ip
XX F A5 =00 =0 X = 229307 oottt bbbt e e bt et e bt e heeh e et e bt ebe et e sheent et entens Ip
BAOB = 07°30 .ottt ettt he bt b e bt e bt bt e e bt e h et e a et et e e bt e bt e be e bt e bt eateenbeebeeaeeenee Ip

Daca B si D sunt de o parte si de alta a dreptei AC:

NotAmM ZAOB = X° = BBOD =X 145 oottt ettt ettt st e st e s eat e et e e s tte e s bt e e e e e aae e snbeenaeean Ip
XX F A5 =00 =0 X = 229307 oottt h et b e e e bt e st e bt e heeh e et bt ebe et e sbeent et entens Ip
BAOB = 22°30 ..ottt h bt et h e e et e ke h e et e a e et e bt et e bt e aeea e et e e bt ent e tesheente e entens 1p
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