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CLASA aVlll-a

SOLUTII ST BAREM
a) Aratati ca numarul a:(4+\/1_5)-(\/ﬁ—\/€)-\/4—\/1_5 este natural.
b) Fie a,b,ce R",a# —b,a#= —c, b= —c cu proprietatea ab+bc+ca =1009. Demonstrati
. a’+b*+2018 b*+c®+2018 c*+a®+2018
ca: + + :4-(a+b+c).
a+b b+c c+a
a) a=+/4+15 (V10— 6) /(4 +15)a— V15| 1p
a=+2-(4+15)- (5 -3)- 1615 1p
1
a=\(V5+3f -(5-3) P
a=(V5+3)V6—3)=5-3=2¢N 1p
b) 2018=2-1009= 2ab+ 2ac+ 2bc 1p
a’+b?+2018 a’+b?+2ab+2ac+2bc (a+b)* +2c(a+h) 1p
= = =a+b+2c
a+b a+b a+b
Analog pentru celelalte doud rapoarte si finalizare 1p
a) Aratati ca: %:%— ! ~,ne N
n(n+1)°> n* (n+1)
. 3 5 7 2n+1 " ..
b) Fie E(n) :1—12 2 o T '(n+1)2 ,neN . Demonstrati ca
E(n)>0,(V)neN".
P _(n+2)°—n® _ Ip
n® (n+1® n*-(h+2)°
_n’+2n+1-n>  2n+1 1p
n?(n+1)° n?-(n+1)’
y st t.. 5 1t 1. 2n+l 1 1 2p
12.2%2 12 22722.3%2 22 3"77'n% .(n+1)®> n? (n+1)?
1 2p
E(n) =
W=y
E(n)>0 1p
In cubul ABCDA'BC' D" notam cu M,N,P mijloacele muchiilor AB, B'C', respectiv




DD'. Sedad AB =6cm.

a) Calculati aria triunghiului MNP.
b) Aflati sinusul unghiului format de planele (I\/INP) i (MNC).

a) Aplica Teorema lui Pitagora in A DAM si calculeaza DM = 3v/5cm 1p
Aplica Teorema lui Pitagora in A PDM si calculeazda PM = 3v/6cm 1p
Analog MN = PN =3./6 cm si deduce AMNP - echilateral 1p
A 1273 Ip
AMNP 4 2
b) Fie CO L (MNP)=>O- centrul cercului circumscris triunghiului echilateral
MNP (CP =CM =CN)
(MNP)~(MNC)=MN
T3L
Fie OQ L MN = CQ L MN
m(£(MNP),(MNC)) = m(£CQO) 2
sin(éCQO)zgzﬂzz 3 1p
CQ 314 14
2

Fie SABC o piramida triunghiulara regulata de baza ABC. Punctul M este mijlocul

muchiei BC, mdsura unghiului dintre dreptele SM si SA este egald cu 90° si

SA = 6+/2 cm.

a) Aratati ca triunghiul SAC este dreptunghic.

b) Fie A',B" mijloacele muchiilor SA, respectiv SB, iar P si Q proiectiile punctelor

A’ si respectiv B’ pe planul (ABC). Calculati aria triunghiului CPQ.

a) Notam AB=AC=BC=x

2

Aplici Teorema Pitagora in ASMC :SM? = 72— XT 1p
Aplicd Teorema lui Pitagora In ASAM si deduce ca x =12cm. 1p
Aplica reciproca Teoremei lui Pitagora in A SAC 1p
b) AP _L(ABC),BQ L (ABC),SO_L(ABC)= AP|BQ|SO=
= AP - linie mijlocie in ASAO = P este mijlocul lui [AO]
B'Q - linie mijlocie in ASBO = Q este mijlocul lui [BO] 1p
AB 1p

= AP =B Q= AB'QP-paralelogram = PQ =AB = = 6cm




2 123 11 12\/_

Fie CN L PQ,CN =CO + NO_—— —. .

3223

N 43443 =

5+/3 cm.

1p

ACPQ =

PQ-CN _ 653 —15/3cm’
2 2

1p




