BAREM DE CORECTARE SI NOTARE
CLASA a VI-a

1. Se considera numerele rationale pozitive:

1 2 3 98 . 21 2121 212121
x=1l—+2—4+3—+..+98— si. y=—+——
9 99 99 99 97 ' 9797 ' 979797
a) Aratati ca x este patrat perfect;
b) Comparati numerele x i y.
Ana Marcela Popa, Radauti

1:99+1 2:99+2 3-99+3 98-99+98 1-(99+1) 2:(99+1) 3-(99+1) 98-(99+1)
+ + +..+ = + + =

Solutie. a) x = +..+

) 99 99 99 99 99 99 99 99

1-100 2-100 = 3-100 98-100 100 200 = 300 9800 100+ 200+300+...+9800
= + + ..t =—t Tt —t ..+ = =

99 99 99 99 9 99 99 99 99
98-99

100-(142+3+..+98) 100 9K 99" 1

= = =100-—5— =4900 = 70> care este patrat perfect.
99 99 Z, 9, .

21 2121 212121 21}6f 21;0'10/ _21 21 21 321_63

—+— —+ +—=+—==3-—=—<1.
97 9797 979797 97 97- Ml 97- JQK)TI 97 97 97 97 97

b) y=

Avem x=4900>1 si y=§<l,deci y<x.

Solutia 2: Pentru calculul lui x.

_[1+L +(2+£j+ 3+i ot 98+% =(1+2+3+..+98)+ 1,23, 2
99 99 99 99 99 99 99 99

98-99
49
_98-99 1+2+3+.+98 9899 ~ ) :98‘99(1+ij 98" . 99" 100 — 49100 = (7-10)* =702
2 99 2 99 2 99 21 ,961

Barem.
Aduce x la forma x = e 2

99 P
Finalizeaza calculele si giseste x =707 PArat PErfECt ..........cc........oeeiiiiiiiii e 2p

63

AdUce ¥ 1a fOrma ¥ = = o e
x=4900>1 si —§<1 deci y<x
2. Si se demonstreze ci numirul A=4-15"+4-134" +34*™*" este divizibil cu 7, pentru orice numir

natural 7.
Gabriala Sascau, Radauti
Solutie. Vom folosi: (a+1)k =M, +1, Va,ke N si (a—l)zP+1 =M,-1, Vae N',pe N.
A=4.(14+1)" +4-(133+1)" +(35-1)"" =4 (M, +1)" +4- (M, +1)" +(M, -1)"""" =
=4-(M;+1)+4-(M;+1)+(M,-1)=4-M;+4+4-M;+4+M,-1=M,+7=M,.Deci A=M,,Vne N.

Barem.

Aratd cd 15" = (14+41)" = (M7 +1)" = M7 41 oot | 2D
Aratd ¢ 134" = (133+41)" = (M5 +1)" = M7 41 et 2p
Aratd ci 342" = (35-1)""" = (My =1)"" =My =1 oo 2p
Aratica A=4-(M;+1)+4-(M;+1)+(M;-1)=4-M,+4+4-M;+4+ M, -1=M;+7=M,;, Vne N.... | 1p




3. Se considerd unghiul drept AOB si semidreptele (OM , (ON, (OP astfel incat (OA este bisectoarea

unghiului MON, (OB este bisectoarea unghiului MOP, iar (OM este bisectoarea unghiului NOB.
Dacd [OM |=[ON]=[0P]=[0B], atunci:

a) realizati figura corespunzatoare datelor problemei;
b) aratati ca punctele N, O si P sunt coliniare;

¢) arataticda AMOP =ANOB;

d) aratati ca ANMQ =APBQ, unde {Q}=MPNNB.

Solutie. a)

SN

Dorel Ispasoiu, Gura Humorului

b) (OA bisectoarea <KMON = (OA  Int(<MON) si

<NOM
m(<rN0A)=m(<}:A0M)=m(T)=a.
(OB bisectoarea <MOP = (OA c Int(«<MOP) si
«<MOP
m(<MOB) =m(<BOP):% =b

m(£AOB) =90° = m(<AOM )+m(<MOB) =90° = a+b =90° .
(OM bisectoarea <NOB = (OM c Int(«<NOB) si

m(<NOB)

m(<NOM )= m(<MOB) = (1).

m(«<NOP)=m(<NOM )+m(<MOP)=2a+2b=2(a+b)=180° =
punctele N, O si P sunt coliniare.

¢) Din relatia (1) =2a=b. Dar a+b=90° si atunci obtinem
3a=90°=a=30° si b=60°.

Din [OM | =[ON] (ipoteza), [OP] =[OB] (ipotezd) si

LU.L.
«<MOP = <NOB (au masurile de 120°) = AMOP = ANOB .
d) Din AMOP = ANOB = [MP]=[NB] (2).

Din [ON]=[OB] (ipotezd), [OM | =[OP] (ipotezd) si <NOM = <«BOP (au masurile de 60°)

LU.L.

= ANOM = ABOP = [NM|=[BP] (3).

Din [MP]=[NB] (din (2)), [NM | =[BP](din (3)) si [NP]=[NP] (laturd comund) "L ANMP = APBN =

«LNMP = «<PBN (4).

LUU.

Din [NM |=[BP] (din (3)), <NMQ = <PBQ (din (4)) si <MQN = <«BQP (opuse la varf) = AMNQ =ABPQ .

Barem.

8) FIUIA o et s 1p
b) Calculeaza m(<}:NOP) = m(<}:NOM)+ m(<}:MOP) =2a+2b= Z(a +b) =180° = punctele N, O si P sunt ’
COLIMIATE .ttt ettt ettt et ettt ea e bt e st et ebt et eane b ennesaebesbeaneerennesuessenesresnnneens P
c) Aratd cd AMOP = ANOB conform cazului LU.L..............ooii 1p
d) Aratd cd ANOM = ABOP (LU.L.) ...uuuuiiiiiiiiiiiiie ittt 1p
ATALE C8 ANMP = APBN (L.LL) ... oo s s esee s ee s 1p
Aratd cd ANMQ = APBQ (LUU.) c.viiiiiii ettt ettt e s 1p

Nota:

Orice alta solufie corectd se va puncta corespunzdtor.



