
 
Barem de notare – clasa a XI-a 

 
Proble
ma 

                                                                 Soluţie Pun
ctaj 

1 a) Relaţia din ipoteză se mai scrie: �
�� − ��	 + � − �� = −�� ⇔ ��
 + ��	��� − �	 = �� ⇒   

⇒ 567��� − �	 ≠ 0 ⇒    

⇒ �� − � este inversabilă . 
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      b) Din a) ⇒ ��
 + ��	��� − �	 = �� ⇒ �� + 9��	�� − 9��	��� − �	 = �� ⇒                    (1p) 
           ⇒ �� − 9��	��� − �	 inversabilă, având inversa �� + 9��	 ⇒              (1p) 

           ⇒ �� − 9��	��� − �	�� + 9��	 = �� ⇒                                                 (1p) 

           ⇒ −��� + ��� = 0� ⇒ �� = ��                                                         (1p) 

 
2 a) Se punctează orice exemplu care îndeplineşte condiţia din enunţ. Ex A=� 0 1−1 0� , 

B=:;

 �1 11 1� 
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b) Prin reducere la absurd se presupune că există A, B∈M2(R), astfel încât AB=BA şi A2+B2= 

�2 33 2�. 

det(A2+B2)=det ((A+iB)(A-iB)) = det(A+iB)det(A-iB)= 
det(A+iB)det(A + ıB	??????????=det(A+iB)det �A + ıB	????????????????=|(det(A+iB))|2≥ 0 
det(A2+B2)= -5 
Concluzia 
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3 
a) �% = lim�→� (��� �	$%

�
�C

C�D lim�→�
(��% E

F�
E
F

∙ %
� = %

�   (1p) 

�
 = lim�→�
G��6 + H	 ∙ G��6 + 2H	 − 1

H
�00�
=

lim�→�
G��6 + H	 ∙ G��6 + 2H	 − G��6 + 2H	 + G��6 + 2H	 − 1

H
 

 

     = lim�→� G��6 + 2H	 ∙ lim�→� (��� �	$%
� + lim�→�

(��% IE
F �

IE
F

∙ 

� = %

� + 

� = ;

�   (2p) 

b) Se poate utiliza metoda inducţiei matematice 
Pentru n = 1 afirmaţia este adevărată (conform a))  (1p) 
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Presupunem că �J = J�J %	

� , K ≥ 1  şi demonstrăm că 

�J % = �K + 1	�K + 2	
26  

 
          

�J % = lim�→�
G��6 + H	 ∙ … ∙ G��6 + KH	 ∙ G��6 + �K + 1	H	 − 1

H = 

                  

= lim�→�
G��6 + H	 ∙ … ∙ G��6 + KH	 ∙ G��6 + �K + 1	H	 − G��6 + �K + 1	H	 + G��6 + �K + 1	H	 − 1

H  

 
                  

= �J + lim�→�
G� M1 + �K + 1	H6 N

�K + 1	H6
∙ K + 1

6 = K�K + 1	
26 + K + 1

6 = �K + 1	�K + 2	
26  
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4 Fie y=ax+b ⇔x = O$-
. . Atunci f(y) = , �O$-

. �, (∀)y∈ R 

f(y) = , �O$-
. � = , PQ)R�ST*	

SI $-
. U = , �O$-V.I . %W

.X �. 
Prin inducţie matematică se obţine f(y) = , �O$- ∑ .Z[)*Z\C.[ � = , M O

.[ −  -
.$%  �1 − %

.[�N, (∀)n∈N* . 

Cum f este continuă pe R se obţine că 

f(y) = lim�→] , M O
.[ − -

.$%  �1 − %
.[�N = , � -

%$.� = 2014 

Prin urmare funcţia căutată este f: R→ R f(x) = 2014, (∀)x∈ R 
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