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1.a) Rezolvati in multimea numerelor naturale ecuatia:

X+1+ X+2+...+ X+2012 _ 5012
2013

2 3
b) Unghiurile #ACE s 280" gunt adiacente suplementare, (OX si (OY sunt respective

bisectoarele lor. Daca m(é BOY ) = im(ACOX ), aflati m(&A0H)

2. Tmpér‘gind numerele a,b,c la numarul natural nenul n, obtinem caturile 4, 8 respectiv 16 si
resturile 1, 2 respectiv 3.

a) Sa se arate ca numarul N=(a+3)(b+6)(c+13) se divide cu 512.
b) Determinati, in functie de n, X din relatia X’=N.
3. Se da triunghiul ascutitunghic AABC . Fie DA L AC, astfel incat [DA]= [AC]

( punctele D si C sunt de o parte si de alta a dreptei AB) si EA L AB, astfel incat [AE]= [AB] (
punctele E si B sunt de o parte si de alta a dreptei AC).

a) Demonstratica AABD = AAEC.

b) Daca [AM este bisectoarea unghiului FAD , ME (BD), iar [AN este bisectoarea
unghiului Y4 , N&€ (CE) , demonstratica AAMN este dreptunghic isoscel .

4. Numerele naturale distincte a,b verifica relatia: 9-[a,b]=a-b-(a,b).

a)Aratati ca a si b nu sunt prime intre ele.
b)Aratati ca diferenta numerelor a si b este cel putin 3.

(unde [a,b] reprezinta cel mai mic multiplu comun al numerelor a si b , iar (a,b) reprezinta

cel mai mare divizor comun al nurelor a si b). (G.Mnr. 9/2012)
Toate subiectele sunt obligatorii. Timp de lucru 3 ore.

Fiecare subiect rezolvat corect se noteaza cu 7 puncte.
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BAREM DE CORECTARE

Problema nr.1

. . X+1 X+2 X+2012
a) Scrie ecuatia sub forma: (——-1)+(——-D+...+(———-1)=0.......... 2
) , ( 5 )+ ( 3 ) ( 013 ) p
Efectuand calculele obtinem: x=1 + x=1 +.t x-1 =0 Ip
2 3 2013

1 1 1 e .

Sau (x—1):| =+ =+...4+4 —— | =0 = x =1 radicina ecuatie........................... Ip
2 3 2013

b)Foloseste faptul ca (Ox s1 (OYsunt bisectoare...........o.ovveeiiiiiiiiiiiiinienannnn.. Ip

foloseste ipoteza: m(£/BOY )= %m(LCOX e Ip

giseste m (FATEY 1207 ... .o, 1p

Problema 2.

Fienf 0= a=4n+1b=8n+2,c=16n+3nf N................ 2p
2.a) N=(a+3)(b+6)(c+13)=(4n+1+3)(8n+2+6)(16n+3+13)=

=(4n+4)(8n+8)(16n+16)=4-8-16(n+1) (n+1) (n+1)=

=S12(NH1Y 512 o, 2p

2.b) X=No x’=512(n+1)’



Problema Nr.3

A
E
C
FigUIa. .o Ip
3.a) 4p Demonstreaza ca unghiurile DAE i EAC sunt congruente.......... Ip
Demonstreaza congruenta celor doua
10 108374 11 10 o Ot Ip
3.b) 4p Demonstreaza congruenta unghiurilor Hab & RAT ... Ip
Demonstraza ca unghiul AR este de 90°......cooovoeeeeeeeeee . Ip
Demonstreaza AABM = AAEN... ..o, Ip
1p

FINALIZATE . . oo oo e ettt st s sttt et ssabe s s

4.a) Scrie (a,b)-[ab]=a-b . ... Ip
Inlocuieste si obtine  9-[a,b]=[a,b]-(@,b)* .......cccvviriiii 1p
Obtine (a,b)’ =9 = (a,b)=3 sifinalizeaza ...............cvvvvvvvrriiiiiiiiiiiiiiiee Ip

a=3Xx

A) D =3 o Ip

(x.y)=1
Daca a-b=3x-3y=a-b=3(x-y),notez x—y=k=a-b=3k............. Ip
Cum (X,y)=1=> X2 Y= X=Y2 1=K 2T 1p

A—D=3K 23123203 et Ip



