OLIMPIADA DE MATEMATICA
Faza locala
Brasov, 17 februarie 2023

Clasa a X-a

1. (a) Aratati ca functia f: (0,00) — R, f(x) = x + logs = este injectiva.
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(b) Rezolvati ecuatia 2 — 3z + 1 + log, rre 0.
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2. Fie a,b, c numere complexe avand acelagi modul. Daca a 4+ b + ¢ = 0, aratati ca
A+ b0+ =0.
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3. (a) Arataticd v+ — >5, Vo € (0,1].
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(b) Determinati minimul expresiei a + b + P b>0sia+b<1.
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4. Fie f : [0,00) — [0,00) o functie cu proprietatea f(z +y) > f(z) + f(y), pentru
orice x,y € [0,00).

(a) Atatati ca 2" > n + 1, pentru orice numar natural n.
(b) Aratati ca f este crescatoare.

(c) Aratati ca f(z) > f(1) - log, x, pentru orice > 0.
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Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect valoreaza 7 puncte.
Timp de lucru 3 ore.



