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16.02.2020 , CLASA AV A

Barem
PROBLEMA 1

a) Aratati cd numarul 12 + 32 + 52 + 102 + 272 + 342 este divizibilcu 5.
b) Aradtati cd numarul 2020%°1° poate fi scris ca suma de 6 pitrate perfecte.

BAREM :

a)

12432 +524+102+272+342=1+9+ 25+ 100 + 729 + 1156 = 2020 1p
U(2020) = 0 deci este divizibil cu 5 1p
b)

20202919 = 2020 - 20202918 = (12 + 32 + 52 + 102 + 272 + 342) - 2020218 = 2p

=12 - 20202018 4+ 32. 20202018 + 52 - 20202°18 4 102 - 20202°18 4 272 - 20202018 4 342 .
20202018 = 20
(1-20201°9%)2 4 (3-20201°9%)2 + (5 - 20201°9%)2 + (10 - 2020%°0%)2 + (27 -
2020%009)2 4+ (34 - 2020100%)2 1p

PROBLEMA 2

a) Fie numirul n = 52020 — 52019 4 5. 52017 4 514 .52016 = Aflati ultimele 12 cifre
ale numarului n.
b) Tmpértind suma a doud numere naturale la cincimea diferentei lor se obtine catul 6 si

restul 10. Stiind ca unul dintre ele este cu 2020 mai mare decat celdlalt, sa se afle cele
doud numere.

BAREM :
a)
n = 52020 _ 52019 4 5. 52017 4 514.52016 = 52016. (5% _53 4 2.54514) = 1p

— 52016 -1024 = 52016 . 210 — 52006 . 510 . 210 — 52006 . 1010 1p
Ultimele 12 cifre ale numarului n sunt 250000000000 1p
b)

Notam numerele cu a si b.
a+b=6l (a-b):51+10 , 0<10<(a-b):5 (1)
Dara=b+2020 = a-b =2020 (2) 1p

Din (1) si (2) obtinem: a+b=6-2020:5+10



a+b=6-404+10=a+b=2434(3) 2p
Din (2)si (3)obtinem: a = 2227, b = 207 1p
PROBLEMA 3

Determinati numarul natural abbc stiind ca a+2b=c si b este dublul lui a.

BAREM

a+2b=c si b=2a avem a+4a=c, 1P
5a=c 1P
a si c cifre , vom avea c=5 si a=1( daca a mai mare decat 1 c nu este cifra, iar a=0 nu se
poate) 2p
b=2 2p
abbc =1225 1p

PROBLEMA 4

Un elev deseneaza pe o plansa pe rand, un cerculet rosu, apoi doua cerculete albastre
, trei cerculete rosii , apoi patru albastre si procedeul continua.
a) Aflati cate cerculete sunt rosii si cate sunt albastre , in primele 100 de cerculete.
b) Ce culoare are al 2020-lea cerculet ?

BAREM :

Numarul de cerculete creste astfel 1+2+3+..+n = n(n+1):2 1p
Cea mai apropiatd suma de 100 este 1+2+3+...+13 =13 -14:2=91 1p
Numarul de cerculete rosii este 1+3+5+7+...+13 = 49, numarul de cerculete albastre este
100-49=51. 1p
Estimand suma cea mai apropiata de 2020 avem 1+2+..+63 = 2016 2p

Ultima grupa completa este impara, deci cu cerculete rosii, si raman 4 cerculete albastre.
Deci al 2020 lea cerculet este albastru. 2p



