INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEN BUZAU

OLIMPIADA DE MATEMATICA
Etapa locala 25.02.2017
CLASA aV-a

Problema 1.

a) Determinati numerele naturale nenule care impartite la 4 dau cétul egal cu dublul restului.

=

b) La concursul ,,Cine stie castigd” juriul adreseaza fiecarui concurent 15 intrebari. Pentru fiecare raspuns
corect se primesc 15 lei si pentru fiecare raspuns gresit se pierd 8 lei. La finalul concursului, unul dintre
participanti a primit 60 de lei. La cate intrebari a rdspuns corect?

Problema 2.

La ora de educatie fizica cei unsprezece baieti din clasa a V-a joaca bachet impartiti in doua echipe de cate 5
jucatori plus un jucator de rezerva. Numerele inscrise pe tricourile lor sunt: 3; 11; 17; 31; 44; 47, 50, 51; 54;
59; 87. Profesorul observa ca suma numerelor de pe tricourile unei echipe este de doua ori mai mare decat
suma numerelor de pe tricourile celeilalte echipe.

a) Cu ce numar este incriptionat tricoul rezervei?

b) Care sunt numerele dupa tricourile celor doud echipe?

Problema 3.

Céte numere naturale de forma @2@b3¢ ab

sunt divizibile cu 4 si au proprietatea ca ~ - este patrat perfect?

Problema 4.

abc = ac?

abc Tncat )

Determinati numerele naturale de forma

Nota:
Timp de lucru 2 ore.
Fiecare problema este notatd cu 7 puncte.
Punctajul minim de calificare la etapa judeteana a olimpiadei de matematica este de 14 puncte.



INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEN BUZAU
OLIMPIADA DE MATEMATICA
Etapa locala 25.02.2017

CLASA a V-a- Solutii si barem orientativ

Problema 1.
a) Determinati numerele naturale nenule care impartite la 4 dau catul egal cu dublul restului.

=9

b) La concursul ,,Cine stie castigd” juriul adreseaza fiecarui concurent 15 intrebari. Pentru fiecare raspuns
corect se primesc 15 lei si pentru fiecare raspuns gresit se pierd 8 lei. La finalul concursului, unul dintre
participanti a primit 60 de lei. La cate Intrebari a raspuns corect?

Solutie:

a) Teorema Tmpartirii curest, d =T C+ I, I <L T =4 Lo 1p
[ B A ) o e Y Y SR 1p
NUMIETELE SUNT: 05182 . it 1p

b) Presupunem ca a raspuns corect (gresit) la toate intrebarile deci va primi 15+ 10 = 150 lei..............1p

150 — 60 =90 1ei, 10 4 8 = T8 181 . uuuiuinininiiti et e e 1p
00 1 18 =5 TASPUNSUIT ZIESITE «.uvruttttereete et eteitt et areete et et ere et e et eteate et et eataseasearearensenaresaees 1p
15— 5= 10 TASPUNSUIT COTECER ... uutnntttent ettt et et et et et ettt et et et et et e e aeeae et eneaneeneanennens 1p

Problema 2.

La ora de educatie fizica cei unsprezece baieti din clasa a V-a joaca bachet impartiti in doua echipe de cate 5
jucatori plus un jucétor de rezerva. Numerele inscrise pe tricourile lor sunt: 3; 11; 17; 31; 44; 47; 50, 51; 54;
59; 87. Profesorul observa cd suma numerelor de pe tricourile unei echipe este de doud ori mai mare decat
suma numerelor de pe tricourile celeilalte echipe.

a) Cu ce numar este incriptionat tricoul rezervei?

b) Care sunt numerele dupa tricourile celor doud echipe?

Solutie:

a) Fie a;; ay; a3, a4, as numerele dupa tricourile unei echipe, by; by, bs; by, bs numerele dupa tricourile
celeilalte echipe si r numarul dupa tricoul rezervei, atunci avem relatia a;+ a,+ as+ az+as = 2 (by+ b+ bgt

b4+ b5) ..................................................................................................................... 1p
3+ 11+ 17+31+ 44+ 47+ 50+51+ 54+ 59+ 87 = a;+ a,+ as+ as+as + by+ b+ b+ by+ bs + r = 3+ (by+ b+ bgt
Dt Dg) T = A e 1p

Observam ca 454 : 3 = 151 rest 1, deci r da restul 1 la impartirea cu 3. Singurul numar care da restul 1 la
impartirea cu 3 este 31, deci numarul dupa tricoul rezerveieste 31.........ooviiiviiiiiiieeea 1p



b) 3- (by+ byt bat+ byt bs) + 3L =454 = b+ byt bat byt bs = 141, 1p

Numerele dupa tricourile by; by; bs; by; bs sunt: 3; 11; 17; 515 59, i 1p
At Aot A3t A4t = 28 i 1p
Numerele dupa tricourile a;; @;; as; as; as sunt: 44; 47; 50; 54; 87 .. oneiiiiii e 1p

Problema 3.

Cate numere naturale de forma abab3 ¢ sunt divizibile cu 4 si au proprietatea ca ab este patrat perfect?
Solutie:

abab3c:i4=3c:4 =3cec {32,36]} deci doui variante de alegere a ultimelor doui cifre.

.................................................................................................................................................... 3 puncte

ab =p? = ab € {16,25,36,49,64,81} deci sase variante de alegere pentru primele patru cifre.
................................................................................................................................................. 3 puncte
Totalul numerelor de forma abab3ceste 2 -6 = 12, i 1 punct
Problema 4.

Determinati numerele naturale de forma @b¢ incat abc = ac’.

Solutie:

Cum @c® = 1si@ct = ACiar AC7 aretrei Cife=> B > 1 oo 1 punct
Cum el = 10251107 = 1000 > GBC = b < 3,deCI D = 2 «vrvererererressnneneesssss s 2 puncte
Cum a2c = ac’ si ultimacifrieste aceeasi = ¢ € {0,1,5,6} ..coovvveeeieeecceeeeeern. 1 punct
Dar ¢=0 nu e posibil deoarece penultima cifrd a [ui @C = ar fi 0. ovvvvereeeveoreeeeereerereeseeeeeseeereenee 1 punct
Cumi102 = @e? <312 =ac €{11,15,16,21,25,26,31] coerervrrrnminieinisn s, 1 punct

Dintre acestea satisface toate conditiile anterioare numai @€ = 11, deciabc = 121 ............ 1 punct



