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Subiectul I: Sa se determine numerele naturale abcd si n, stiind ca

abcd =1+2+3+....4+n

Solutie: 1+2+3+....+n:@ ................................................................. 1p
1000 < abed <10000 _g Jabed <1008 oeeeeeee e, 1p
1< g0 e2<nen<200 1p
Ne{8 9101112 03} 2p
Scrierea solutiilor

(abed, n) {(1296,8),(2025,9), (3025,10), (4356,11), (6084,12), (828113} 2p

Subiectul 11:Se considerid numerele naturale distincte si nenule m,n, p astfel incat
4 9 30
+ +
m+1 m+n m+n+p
determine numerele m,n, p.

>10.a) Sa se arate ca m nu este mai mare egal decat 3. b) Sa se

Solutie: a)Presupunem prin reducere la absurd ¢ M>3 ... 1p
Vom avea atunci m+1>4, M+N>4 Si M+AN+ P26 oo 1p
mil + mi - + - +3r(1)+ . < % + % + 3—(3 = 3743 <10 Contradictie. Rezulta m<2 ................ 1p
b) Cazul I . m=1.

Prin reducere la absurd se aratd Ca& N<2 ..o e 1p
NZEM=N=2 STAPOT P =3 ittt sb e e b e nr et et easeenee e 1p
Cazulll . m=2

Prin reducere la absurd se aratd Ca& N <2 .oviiececieiie e 1p
Nnzm=n=1si p<2 deci, in acest caz NU aVem SOIULIL.........ceerrevrerrierirrerrereereiiieene 1p
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Subiectul 111: Se consideri triunghiul dreptunghic ABC cu m(«<BAC) =90°. Bisectoarea
(CE aunghiului <«tACB intersecteaza inaltimea AD in punctul G, E € AB,D e BC iar

punctul F este proiectia punctului E pe dreapta BC .a) Sa se arate ca AEFG este romb.
b) Daca triunghiul AEG este echilateral sa se determine raportul dintre aria aria rombului
AEFG si aria triunghiului ABC .

Solutie : AAEG 1SOSCEI=> (AG) = (AE) .uveiiiiie et 1p
N SOIN = <O 1Y) X (== N TP 1p
AG||EF $1 AGFE €St€ FOMD.....cciiiiiiiiie e 1p
b) A AEG echilateral = m(xACB) =60° si M(XABC) =307 ....cocovrierieeicrceer e 1p
(AF) mediana in AABC siG centrul de greutate al triunghiului ACF .........cccoovioiiiinnnn 1p
Avsre = 2Au5r = 2-%- Auce :%- Auge ovvereeseeeseessissss s s s 2p

Subiectul 1V: Pe latura (BC)a triunghiului ABC se construieste in exteriorul triunghiului

dreptunghiul, BCDE . Perpendicularele din E si D pe AC, respectiv AB, se intersecteaza in
F . Perpendicularele din DsiE pe AC, respectiv AB, se intersecteaza in G a) Sa se arate

ca AF L BC b) Daca O mijlocul segmentului (AG) punctul O este pe mediatoarea
segmentului (BC).
Solutie : Fie H astfel incat BEFH este paralelogram .

BE || HF, (BE) = (HF) si BE||CD,(BE) =(CD) = CDFH paralelogram..............cc.ccevcvu. 1p
BH L AC S1 CH L AB ettt e n e nre e e e 1p
H ortocentrul aABC si AH L BC ..o s 1p
A H,F coliniare $1 CONCIUZIA .......cuiiuiiiiiiiieeiie ettt et e 1p

b) EFDG paralelogram si

FGNDE={M}= M estemijloculsegmentelor (FG) $i (DE) .......cccccecrrtrrmrrrirriirrerrrrerrnns 1p
(OM) linie Mijlocie T AAFG ....ooiiiie e e st s 1p
OM mediatoarea segmentului (DE) sia segmentului (BC) .....ccocovvviiiiiiiiiniiiecie e 1p
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