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OLIMPIADA NATIONALA DE MATEMATICA
ETAPA LOCALA , 17 FEBRUARIE 2018
CLASA a VII -a

BAREM DE CORECTERE
Problema 1

Este dat urmatorul sir de numere:

a,=1+1Ya,=1+21a; =1+37, .., a5, =1+20167%.
a)Compard a,p,s CU @ypyq-

b)Aratd cd produsul a, - a, - az * ... * @,y €ste un numar natural.
c)Determind numarul n € M*, pentru care a,, - @, ,, - @, s, € M.

Subiectul 1
8) @y, = 1+20117 =1+ _— —— = 1420167 = 506 = Gaou > Aague 2p
1 1 1
b) @y @y Gogye = (1+ 1)[1+;){1+5}(1+;) (1+0=) = 2p
3 4 2017
=2-=-=- wr—— = 2017 €N 1p
23 2016
1 1 1 ntl n+2 n+3 n+3 3
) @y e = (145) (14 5) (1455) =55 S SN = 0 =1+ fen
= n € {1,3} 2p
Problema 2.
3 -1, V3—VZ Va3 V=1
a)Si se calculeze p=——+———+—+_ ... . ne N, n=2
f2 Vé V12 Jnn-1)
9
b)Sa se arate ca: 8< —+—+ T+ <12
V2 Ve v1iz 20
Solutie
fe—vE-1_ 1
a]””_—__,kENk:?Z ....................................... Ip
JEG—1  VE-
=1- =
p=1 == 2 e e 2p
3 3 7 9
b)zﬁi —, 2 —, 2 — , 2 —= = B, 2p
y 2 VB i V20
i_:::a},%qc},_-—:a} = <425< 120, 2p
V2 V6 vl
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Problema 3

Fie ABCD trapez cu AEB ||CDsi CD = 2AE. Consideram punctul M mijlocul segmentului (CD) si
AC n BM = {P}. stiind c3 aria trapezului ABCD este egald cu 36 cm?, calculati aria triunghiului
PMC.

Notam AB= x = CD= 2x

AB || MC }

AB=MC  =AMCB paralelogram (1p)

1
Appye = . Agpem (2p)

Notam d (4B,CD) = h.

AsrcM x-k 2

—_— = -— = — 1

AapcD ETF 3 (1p)

Agpem = ;'AAEED

Asscu =536 =24 cm? (2p)
l -

Aﬁpa\{:;'z‘l‘:ﬁmﬂ_ (1p)

Problema 4

Fie ABC un triunghi, D € (BC) si punctele E, F, G astfel incat D este mijlocul lui (AE), B este
mijlocul lui (EG) si C este mijlocul lui (EF).

a) Aratati cd punctele G, A si F sunt coliniare.

b) Dacd S este aria triunghului ABC si T este aria triunghiului EFG, iar S =K -T, s se determine
valoarea lui k.

Q) DESEN...coetteeecece ettt r et b ettt s e seaeenan 1p

Vom demonstra coliniaritatea pe baza axiomei lui Euclid.

Astfel: in AGAE, [BD] este linie mijlocie = GA”BD ...................................................... 1p
De asemenea [DC] este linie mijlocie iIn AAEF , deci AF”CD ..................................... 1p
Deoarece AG”BC si AF”BC , rezultd conform axiomei lui Euclid ¢d G-A-F................ 1p
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b) Fie EH L GF, H apartine GF, EH N BC = {T} Deoarece [BC] este linie mijlocie in AEGF

rezultd ET=TH, BC =% ................................................................................. 1p
k_g_BC-TH. 2 _GF 1 1 5
=5 = 5 FG BN ~ 2 2.GE _ g s p
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