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. " D b® ¢ _a’+b?+c?
1. Pentru orice numere reale pozitive a, b, c aratati ca + + >
+C Cc+a a+b 2

Gazeta Matematica

Solutie:
a® b c? a’ b* c* (a +b? +¢?)?
+ + > 4p
brc c+a a+b ab+ac bc+ba ca+cb 2(ab+ac +bc)
2 2 2\2 2 2 2
(@ +b"+c) @ +b'+c , deoarecea® +b?+c*>ab+ac+bC.........coooveiiiiiin... 3p

2(ab+ac+bc) 2

2. Aratati ca 16" +4" —2 se divide cu 9, pentru orice numar natural n.

Florin Rotaru, Focsani

Solutie:

Fie @, =16"+4" —2. Avemn 8, =0:9.......coiiiiiii 1p
Din a,,, =16-16" +4"" ~2=16(a, —4" +2)+4-4"-2=16a, +27+3(1-4"") ............. 5p
i din (1=4"):8=>8, 119 oo 1p

3. Demonstrati ca (%— Xj(x —1) < [X]2 + {X}2 , pentru orice numadr real X.

Valentin Florin Damian, Braila

Solutie:
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4. Fie H ortocentrul triunghiului ascutitunghic ABC si punctele A’, B’, C’ simetricele
punctelor A, B, respectiv C fatd de punctul H. Demonstrati cd, daca triunghiurile ABC si
A’B’C’ au acelasi centru de greutate, atunci triunghiul ABC este echilateral.

Valentin Florin Damian, Brdila

Solutie:

AC'=AH +CH,BA"=BH + AH,CB =CH +BH .......ccooiiiiiiiiiiee i, 2p
Triunghiurile ABC si A’B’C’ au acelasi centru de greutate = AC'+BA'+CB'=0............ 2p
A—C'+B—A'+C—B'=2(M+ﬁ+ﬁ):4m ....................................................... 2p
Obtinem OH =0=> ABC €Chilateral...........evveeeeeeeeee e, lp
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