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Olimpiada de Matematica — Etapa Locala
Maramures — 29 februarie 2020
Clasa a VIII - a

Barem de corectare si notare

2 + 2 + 2
u+5 :a\/§+b\/§+C\/g.
1. a) Determinati numerele reale a, b, c pentru care
S.G.M. 12/2019

2 2 2 —
b) Daci x, y, z sunt numere reale astfel incat % +4y” +92° +20 =dx +12y + 24z, aratati ca
ze [1-1
XE[-l; 5], yE[O; 3}51 3’3

G.M. 12/2019

Solutie:
a) @ - 2a\2 +b* - 2b\3+c* - 2c5410=0 1 punct
Restrangem patratele perfecte si obtinem:
2 2 2
(a-v2) +(b-V3) +(c- V5) =
......................................................... 1 punct
Finalizare: ¢ R e e I 1 punct
2 2 2
b) -2y +Qy- 3y +B2- 4y =9 e, 1 punct
x- 2| <3 xe[-15]
........................................................................... 1 punct
- < .
‘Zy 3| <3< ye[O ’3} .......................................................................... 1 punct
‘32— 4‘ 3o ze|—;—
......................................................................... 1 punct
2 2
XX > (x?+y?),
2. Aratati ca Y X stiind cd X si ¥ sunt numere reale strict mai mari
decat zero.
3 3
Xy 2,[2(x2+y2)
Solutie: Amplificdim si obtinem ¥ © 1 punct
34°) >2x2v2 (x2 + 2
(X y) xy(x y) ..................................................................... 1 punct
X H2CY Y 2 HXCY Y e 1 punct
3_32>222 2 gy + V2
(X y)_xy(x X y) ............................................................. 1 punct
2( 2 2 Y 2.2 2
- +Xxy+ =2 -
(x y)(x ny) e 1 punct
2 (.4 2.2 4 3 3
- + +y " +2x°y +2 =0
(x y)(x Xy ry XY xy) ................................................... 1 punct

In a doua paranteza avem suma de termeni pozitivi, deci este mai mare decat 0, iar

2
(x- ) ZO. Egalitatea are 1o daca X = ¥ «.vovniiiiniiiiii i 1 punct
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3. Pe planul dreptunghiului MNPQ se ridica de aceeasi parte a planului, perpendicularele

MA=12cm si NB=6cm. Stiind ca MN :6\/§cm, NP =6/3cm si cd dreapta AB intersecteaza
planul (MNP) in punctul T, aflati:
a) distanta de la punctul B la dreapta AP;

b) distanta de la punctul N la planul (BTP).

Solutie:

a) B I e 1 punct

MP =6\5em, AP =18cm 1 punct
- 2

Arsp LB IO 1 punct

FieBS L AP BS A 1 punct

b) Construim NC LPT si ND 1 BC
ND 1 (BTP)

6/66
cm

11 O P PPORRPOL 01111 (& (=

vieeeenen. ] punct

ND =

4. Fie ABCDABCD'yp cub de muchie a Ogi O’ centrele fetelor ABCD si respectiv,
ABCD | Calculati:
(o’AD)Si (OBC).

a) distanta dintre planele ;
(0B, (ABC).

b) tangenta unghiului format de planele

Solutie:

a) Se arata ca planele (0’AD) si (0B’ )sunt paralele .........cooiiiiiiiiiii e, 1 punct
Construim OM 1 AD (M este mijlocul lui AD). Avem OM LAD,

In triunghiul dreptunghic O OM, construim OF L O'M si conform reciprocei a 2-a a teoremei
celor trei perpendiculare, OE L(OAD) e 1 punct

00’ =a, OM :g

Calculam LT RO UPPRPRRUPPRN 1 punct

Distanta dintre cele doud plane este indltimea corespunzitoare ipotenuzei in triunghiul O OM
op =00 OM. 5 a5

. Deci, oM D 1 punct

b) Prin punctul O construim PQ ||BC; P& (AB), Q€ (CD).

(B'oC)n(ABC) =PQ
Triunghiul B'OC’ egte isoscel si fie ORLBC, R€ (B’ )gi 0s L BC, s €(BC).
Unghiul format de cele doud plane este ROS ........ooiiiiiiiiiiiiiiiiiiiiii e, 1 punct
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