INSPECTORATUL SCOLAR
JUDETEAN ARGES

MINISTERUL EDUCATIEI NATIONALE

‘ III Olimpiada Nationala de Matematica
Etapa locala, 26 februarie 2017
Clasaa VIl —a
VARIANTA 1

Barem orientativ de corectare si notare:

1.a) Avem a,b(cd):990'a+99'b+1o'c+d ......................................... 1p

990
Numarul A devine Azé-\/lo‘(a+b+c+d) ........................................ 2p

Deoarece a,b,c,d sunt cifre nenule si diferite = min(a+b+c+d)=1+2+3+4=10,

max(a+b+c+d):6+7+8+9=30:>%-\/10-10SAS%-\MO-BO §< A<10\/_
10,3 A3 e 1p
b) AeQ@%-\/lo-(a+b+c+d)eQ<:>a+b+c+d=10-k2, unde Ke N oo, 1p

Daci k=2=a+b+c+d =40, dar max(a+b+c+d)=6+7+8+9=30, raméne sa avem doar
k=1deci a+b+c+d=10=a=1Lb=2,c=3d=4 sivariantele..........cccoooervrrrrrrrn... 1p

Numerele abcd care au prima cifra 1 sunt 123,1243,1324,1342,1423,1432, la fel se procedeaza
pentru prima cifra 2,3, 4.

Obtinem 1N total 4-6 =24 NUMETE.......cccccveieieeirireeseee e e 1p
2. a) Avem AABM =ACEM = [BM|=[EM].....cccccccuvviiniinriinnens 2p
Cum [AM |=[MC] = AECB este paralelogram...............cccccceurrrinriennienn. 1p
b) Cum AMNF ~ ACNB = '\élg %:> Ane =%- ALBNG erererermreieee e, 2p
A E
M F
N
B C  Cum N este centrul de greutate al triunghiului
2 1 1 Age 1
EBC = AANBC = g AABMC 5 AAEBC g AAECB = g = ﬂ ............................ 2p
1 1 1 1 99

Tttt > <—* +...+ =
22 3 100© 1.2 2.3 99-100 100
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1 1 1 1 1 1 98

Prin insumare obfinem A< B ..o 2p

4.Cum E este mijlocul lui (AD) si F mijlocul lui
(DC)= ABAE = AADF = BE L AF........... 2p

Vom arita ¢ OQ//MB. Cum O este mijlocul lui (BD), vom arata ¢ Q este mijlocul lui

(MD). Fie {H}=ANNBD. Cum BD L NP si NA_LBP = H este ortocentrul triunghiului

aPBN = PH L BN sicum QF L BN =PH//QF........c............ 1p

Avem aDHF ~aBHA — PHE _DF 14 (1)

HA AB 2
Tn 2AQF, PH //QF JHF_QP (2). Din (1) $i (2) = =— QF = (3)
PA PA 2
QP _QD

Tn ~QAC, PD/IAC o O QD iy 2

sQ pa bc P

Din (3) si (4) :%:%: DC=2-QD sicum MD=DC = 2-QD =MD si cum

MD = MQ+QD = QD =MQ = Q este mijlocul lui (MD) si cum O este mijlocul lui (BD)=>0Q

este linie mijlocie in ADMB = 0Q//BM sicum BM 1 AN =0Q L AN.............. 2p
A B
E 0]
P
M Q D F C
Nota: Orice alta solutie corecta se puncteaza corespunzator.
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