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Bareme de corectare şi de notare 
 

1.  Folosind proprietăţile modulului avem: 

                    ........................................................................................2p 

                 .................................................................................................2p 
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2.  Pe de o parte, avem      
 

   
 

 

   
 

 

   
   

 

    
 

    

   
   ,        

deoarece sunt      fracţii mai mici sau egale cu  
 

   
 ...............................................2p 

 Pe de altă parte, utilizând metoda inducţiei matematice, avem 

    
 

   
 

 

   
 

 

   
   

 

    
          .......................................................4p 

Din           obtinem            ..........................................................................1p 

3.   Fie            . Din          , obtinem 
  

  
 

 

 
 ........................................1p 

   Din teorema lui Menelaus în triunghiul     , cu transversala      ,  

   obţinem 
  

  
 

 

 
  .............................................................................................................2p 

   Avem                                         
 

 
                                             

   Din              
 

 
          şi            

 

 
           ,                   , obţinem          

 

 
         

 

 
         ,  

   de unde   
 

 
       

 

 
  .................................................................................................4p  

4. Notăm                . 

Avem        , 
  

  
 

 

 
           

 

   
         

 

   
         .....................................................1p 
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         ......................................1p 

 

                  , 
  

  
 

     

     
           

     

 
         

     

 
         ......................................1p 

Înlocuind în                                   , 

 obţinem   
     

 
 

 

   
           

     

 
 

 

   
               şi cum vectorii           şi          sunt 

necoliniari, rezultă că    
     

 
 

 

   
   (1) şi   

     

 
 

 

   
   (2)…………...……..….... 3p 

Din (1) şi (2)             
 

 
    şi de aici      triunghi echilateral.......................1p 

                                                                       


