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Folosind proprietatile modulului avem:
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Pe de o parte, avem xn=L+L+L+-~+ L <) VneN
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deoarece sunt 2n + 1 fractii mai mici sau egale cu ﬁ ............................................... 2p
Pe de alta parte, utilizand metoda inductiei matematice, avem
xn=ﬁ+m+m+ +—>1 VN E N e 4p
Din1 < x,, < 2, obtinem [xn] = L e 1p
Fie DN N AB = {Q}. Din ANBQ~ADAQ, obtinem —g T 1p
Din teorema lui Menelaus in triunghiul MBC , cu transversala P — N — Q,
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Avemﬁ=W+W,W’=§MC, MC = MB + BC
Din Wz%ﬁ i sz%ﬁ,ﬁzﬁ,obginemﬁzgﬁ+§ﬁ,
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4, Notama = BC,b = AC,c = AB .
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Tnlocuindin AD + BE+CF =0 ,

. bcosA CCOSA b \52 = . =
obtinem (— b+c) AB + ( b F) AC = 0 sl cum vectorii AB si AC sunt
necoliniari, rezultica 2224 = S (1)gi SL24=2 () 3p

c b+c b+c

Din(1)si(2)= b =c, cosA = § si de aici ABC triunghi echilateral....................... 1p



