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1 a) Pentru ce valori ale lui n numar natural nenul, a =~1+2434+...+n! este numar natural?

(n'=1-2-3-...-n)

b) Cdte numere naturale abcd exista astfel incit N20-18-abcd € N ?

G.M. nr. 1/2018

Analog —-—144 =144
14 m

a)Pentru n=1a=,/11=1e N 1p
Pentru n=2; a=.142!1=~/3 ¢ N

Pentru n=3; a=,142+31=/9=3eN

Pentru n=4; a=.14+2H3441=1/33 ¢ N

Pentru n>5,u(-2-3-....n)=0 1p
u@+24+34+41) +u (5H64... + n!) =3+ 0 =3 nu este patrat perfect =a ¢ N 1p
Solutiile sunt: N=1si N=3.

b) 20-18=360=36-10=6-10

J20-18-abed e N = 20-18-abed = patrat perfect = abed 10 = d =0 1p
20-18-abcd = 3600 - abc = 602 - abc = abc = patrat perfect de 3 ciffe 1p
10? =100, 11* =121,...,,31* =961, 32° =1024 = abc € {100,121,...,961} si d =0. 1p
= sunt 31-10+1= 22 solutii 1p

2. . 0 (2018
Fie m, ne N astfel incar —+2=2028 =0 atarica A=[ D _144]-[ L _144] este
m n 2017° -1 14 14

patrat perfect.

2018° — 078 =1 1p
2017 —1**"" = 2016 1p
Observa ca 14-144 = 2016 1p

1 1 1 m+n 1 1 m  144(m+n) 1p
m n 2016 m-n 2016 14.144 14 n

D _144-144.0 P
14 n

n 1p




1
A=144." 144" _ 1442 p
n m

In triunghiul A ABC se considerd bisectoarele [BE, [CF, E e(AC), F e(AB) si mediana

[AD], D e (BC). Fie CF nAD = {M},BE N AD = {N}. Ardtati cd AM AN o
MD ND
1
Se aplica Teorema bisectoarei in A ABD, E = AN P
BD ND
1
Se aplicda Teorema bisectoarei in A ADC, AC = AM P
CD MD
BD —cD = £C p
2
AM AN _AB AC _AB+AC 1p
MD ND BD CD BC
2

Se aplica inegalitatea triunghiului in A ABC si avem ca AB + AC > BC 1p

AM AN _BC Ip
= + >

MD ND BC

2

AM +ﬂ > 2 1p
MD ND

Intr-un trapez ABCD cu AB || CD, cunoastem % =g, A,cp =12cm?, unde M este mijlocul

segmentului [BC]. Aflati aria trapezului ABCD.
R.M.T. nr. 4/2016

Fie N mijlocul lui [AD], x=AB si y=CD. Atunci ABMN si CDNM sunt trapeze | 1p

care au tnaltimi egale, h.

CD-h _y-h, AB-h x-h X+Yy)-h
AMCD:T:TiAMAB:T:TDAMCD'FAMAB:% 1p
Avep _ YN XN _y_2 1p
Avns 2 2 x 3

1

12 =E:>AMAB=18cm2 p
Avne

. ) 5

ANDM+ANAM=NM h+NM h:NM'h=X+y'h:AMCD+A|\/|AB =12+18 =30cm? P

2 2 2

ABCD = (AMCD + AI\/IAB) (ANDM + ANAM ): 30+30=60cm? 1p




