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Clasa a Xll-a

1. Se considera multimile M = {m| mneZ,mn impare} si G=MxZ. Pe multimea G se
n

defineste legea de compozitie (X,,¥,)*(X,, ¥, )= (X -X,, ¥, + ¥, ), VX, X, eM,y,,y, € Z.
a) Calculati (L1)*(1,2)*...-(1,2018);
b) Demonstrati ca (G,*)este grup abelian;
¢) Aratati ca functia f :G > Q", f ((X, y)) = X - 2018 este un izomorfism intre grupurile

G#)si Q).

2. Se considera functia f 'R - R, f(x)= #,VX eR.
3+ COSX

a) Aratati ca orice primitiva a functiei f este strict crescatoare pe R .
b) Aflati o primitiva a restrictiei functiei f la intervalul [O, 71'].

3. Fie (G,-)un grup. Presupunem ca existd o functie f :G — G injectiva astfel incat are loc
relatia: X- 1‘(X2013 : f(y)): x? . f(x-y),¥x,y € G . Demonstrati ca grupul (G,)este abelian.
(Supliment G.M. 2015)

X, 0<x<l t f(2018)
4. Se considera functia f :[0,00) > R, f(x):{ . Calculati I dt.
x—1, x>1 ’ fi2018“i

NOTA:
1. Toate subiectele sunt obligatorii.
2. Timpul de lucru este de trei ore.
3. Fiecare subiect se puncteaza cu 7 puncte.



