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CLASA AVI-A

BAREM DE CORECTARE SINOTARE

Subiectul 1

1 1 1 4036

Aflati numarul neN" stiind ca: 1+

+ +.. 4+ = )
1+2 1+2+3 1+2+3+...+n 2019

REZOLVARE
1 1 1 1 4036
Obti + + ..+ T o e e e s r e e e ne s 2 puncte
12723754 (el 2019 P
2 2 2 2
Obtine i+i+i+...+ ! = 20 e 2 puncte
1.2 2.3 34 n-(n+1) 2019
Obtine 1—i = 2 e 2 puncte
n+1 2019
FINAIZArE N =2018 ...ttt bbbttt b 1 punct
Subiectul 11
Se considerd numerele a=4n+5 si b=2n+1, unde neN".
i) Pentru n=3p+2, peN, demonstrati ca [a,b]=a-b.( [a,b] reprezintd cel mai mic multiplu
comun al numerelor a sib)
i) Pentru n <2018, aflati cate perechi de numere de forma anterioara nu sunt prime intre ele.
REZOLVARE
i) Pentru a=12p+13, b=6p+5 si d =(a,b), obtine de{L,3}...ccccccoovriirrriinrrirari 1 punct
JUStIfica d=3 NU CONVINE ....oiiiiiiiiiiieee bbbt 1 punct
Folosind [a,b]-(a,b)=a-bsi d =1, 0bfine Cerina ............ccoeuwerrrrereeiereeireeieseirseieenenens 1 punct
ii) Din d[4n+5 si d|2n+1, obtine d [3<>d €{L,3} ....cccooiiiiiiiiiriiierns 1 punct
Obtine d |3 N=3t+1 L €N ..ot 2 puncte
Finalizare te{0,1,2,...,672}, deci 673 perechi Verificd Cerinfa.............cccouruemrieerieaniens 1 punct
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Subiectul 111
Pe o dreapta d se considera punctele A, A,,..., A, keN, In aceasta ordine, astfel incat

AA =54cm. Lungimile segmentelor AA,,AA,,...,A_ A Sunt egale sau cu 5cm sau cu 1icm.
Aritati cd existd un segment de tip AA,, 1<i< j<k, de lungime 27cm.

REZOLVARE
Obtine existenta a 4 segmente de lungime 11cm si a 2 segmente de lungime 5CmM ... 3 puncte
ObBEINE  27CM = 2-LLCM A 5CM ..ottt ettt 1 punct
Argumenteaza existenta unei configuratii formate din segmente alaturate cu lungimile 5, 11, 11 sau 11, 5, 11
LT L1 0 0 0 I P T 3 puncte

Subiectul 1V
Fie <«tAOB,<«BOC si <cCOA trei unghiuri proprii in jurul punctului O, cu interioarele disjuncte doua

m(«<BOC) _ 25y §i m(<-COA)— m(<AOB) - (402 —13x) , unde
m(<AOB) 13x

X, ¥ si z sunt numere naturale prime care verifica relatia 13x+ 25y +40z =360. Daca punctele M si N sunt

cate doud, care indeplinesc conditiile:

situate n interiorul unghiului <«tBOC astfel incat <tAOM si <cCON sunt unghiuri drepte, atunci demonstrati
ca bisectoarele unghiurilor <<MON si «<COA sunt semidrepte opuse.

REZOLVARE
Din relatia 13X +25y+40z =360 obtine X =5,Y =7,Z =3 . .o 2 puncte
Gaseste M(<AOB)=65",m(<«BOC)=175",M(XCOA) =120’ .......c.cceruurrrirmrrimrrrnrriireieeeieseiesieniens 2 puncte
Demonstreaza ca bisectoarele unghiurilor <tcMON si <cCOA sunt semidrepte OpPUSE ........ccccvvrvrvreennns 3 puncte

NOTA: Orice rezolvare corectd, diferiti de barem, va primi punctajul corespunzitor.
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