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Clasa a XII-a

Subiectul 1. Calcula̧ti

lim
n→∞

(
1

n

∫ n

0

arctg x(
1− 1

n

)
x2 + x+ 1

dx

)
.
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Subiectul 2. Fie f : R→ R o funçtie derivabilă, cu proprietatea că

lim
x→−∞

f (x)

x
= lim

x→∞

f (x)

x
= 0.

Demonstra̧ti că funçtia g : R→ R, definită prin

g (x) =

{
f ′
(
1
x

)
, dacă x 6= 0

0 , dacă x = 0
,

admite primitive.

Subiectul 3. Fie G =

{(
2− x 1− x
2x− 2 2x− 1

)
|x ∈ R∗

}
⊂ M2 (R) .

Demonstra̧ti că (G, ·) este grup şi (G, ·) ∼ (R∗, ·) .

Subiectul 4. Fie A inel cu proprietatea că x2 = x, pentru orice x ∈ A.
Arăta̧ti că: a) 2x = 0, oricare ar fix ∈ A; b) xy = yx, oricare ar fix, y ∈ A.

Notă. Toate subiectele sunt obligatorii. Timp de lucru: 3 ore.
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