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CLASA a Xll-a

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se puncteaza de la 0 la 7 puncte.
Pe foaia de concurs se trec rezolvirile complete. Timp de lucru: 3 ore.

1. a)Fie (A,+,~) un inel fara divizori ai lui zero si M :{q,a?,...,an} c A care contine cel

(13

putin un element diferit de 1, cu proprietatea ca este parte stabila fata de operatia ,,"
Sd se arate cd: @ +a,+..+a,=0.

b) Dati un exemplu de astfel de inel (A, +, ) .

c) Daca in ipoteza se pierde integritatea inelului, concluzia ramane adevarata ?

2. a) Fie,," “ operatie algebrica asociativa pe multimea nevida G . Daca sunt satisfacute
conditiile : 1) existd e, € G pentru care e,- X=X, oricare xeG.

i) pentru oricare X eG existd X'e G astfel incat x" X =¢,
se arate ca (G,-) este grup.

b) Fie A o multime infinitad si notam F = {f | f: A— A funcyie injectivd} .
)] Sa se demonstreze ca (F,o) este monoid.

i) Explicati motivul pentru care (F , O) nu este grup.
3. FieF ={f:[0,1] -» [0,1]/f continua si f(x) =1 & x = ¥}.

i) Aritati cd 0 < folf(x)dx < 1 pentru orice f € F.
if) Demonstrati ca sup { [ f(x)dx / f € F} = 1si inf {f, f(x)dx / f € F} = 0.
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. Sa se arate ca exista

1
4.Fie f:[0,1] >R o functie continud cu [ f (x)dx =
0

e[0,1] cu f(a)=(a+1)"" .



