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Etapa locala, 22 februarie 2020
Subiect clasa a 1 X-a

PROBLEMA 1
(4p) a) Sa se determine numerele X,Y,z,t e (O, oo) daca xy =zt =1 si
\/x+y+z+t(\/1+x + 1ty +v1l+z +\/1+t):8\/§.

(3p) b) Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia [X]+ﬁ = {X}+ {%} :

(prin [X] si {X} S-a notat partea intreaga, respectiv partea fractionara a numarului real X)

PROBLEMA 2

Demonstrati ca pentru orice ne N* avem:

(4p) @) 4n+l+,n+2+m+‘2n+2< ! + ! +...+—1 .
n+2 n+3 2n+3  Jn+3 Jn+4 J2n+4

(3p)b) v1-2++2-3+...+/n(n +1)<n(nT+2).

PROBLEMA 3
Se considera multimea A= {L 2,3,...,99, 100}. Determinati numarul tripletelor (X; Y; Z)e AxAx A cu
proprietatea ca X<y <z, iar X, Yy, zsunt termenii consecutivi ai unei progresii geometrice cu ratia numar

natural.
PROBLEMA 4
Tn patrulaterul ABCD, fie O intersectia diagonalelor, iar M, P,Q pe (BD), (AB) respectiv (DC), astfel
Tncat @=4,£=3,D—Q=§.Notém @:k si %: p.
MD PB QC 3 OB OA

a) Sise arate ca 0Q e 1)AC 50 D

b) Daci vectorii AM, 0Q si CP sunt coliniari, aratati ca ABCD este paralelogram.

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Timp de lucru 3 ore. Punctajul maxim acordat fiecarei probleme
este de 7 puncte.





