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BAREM DE EVALUARE  

CLASA A XI-A 

1. Fie matricea  2A , astfel încât  2

2det 2 0A I  . Arătați că 
2

22A I și 

det 2A  . 

Soluție:    2 2det 2 det 2 0A I A I    ......................................................................... 1p 

 Caz 1  2det 2 0A I   
2

0 2 2 0
2

a b
ad bc a d

c d


       


.......1p 

De unde 
2

det 2
0

ad bc
A

a d

  
  

 
și 

 

 

2

2

22
2

a bc b a d
A I

c a d d bc

  
     

.....................2p 

Caz 2.  2det 2 0A I  , analog.........................................................................................3p 

2. Matricele  , nA B verifică relația 2 3AB A B  . Să se arate că rangA rangB și că 

matricele 3 , 2n nA I B I  sunt inversabile. (GM/2019) 

Soluție: ( 2 ) 3 3 ( 2 )n nA B I B rangB rang B rangA B I rangA       ………….2p 

Analog, 2 ( 3 )nrangA rang A rang A I B rangB    rezultă că rangurile sunt egale…2p 

     2 3 3 2 6n n nAB A B A I B I I      ……………………………………………2p 

                   Cum det 1 0nI   , rezultă că det( 3 ) 0,det( 2 ) 0n nA I B I    , deci sunt inversabile1p 

3. Calculați limita 
     2

1

ln ln ... ln 1
lim

1

n

x

ex ex ex

x

   


, unde 

*n . 

Soluție: Fie 
     2

1

ln ln ... ln 1
lim

1

n

n
x

ex ex ex
L

x

   



.........................................................1p 
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Atunci 

       2 1

1
1

ln ln ... ln ln 1
lim

1

n n

n n
x

ex ex ex ex
L L

x






    
   


 

=
 

1 1

ln 1 1ln
lim lim

1 1

n

x x

xx
n n

x x 

    
 

, oricare ar fi 2n  ....................................................2p 

 
1

1 1 1

ln 1 1ln( ) 1 ln
lim lim lim 1

1 1 1x x x

xex x
L

x x x  

       
  

........................................................1p 

Obținem 
 1

2
n

n n
L


 , oricare ar fi 

*n ..........................................................................3p 

4. Dacă , :f g  sunt două funcții periodice cu proprietatea că     lim 0
x

f x g x


  , arătați 

că    f x g x ,oricare ar fi x . 

Soluție:Fie 1 20, 0T T  perioadele celor două funcții, f , respectiv g ................................1p 

Avem 

             1 1 1 10 lim lim lim
n n n

f x nT g x nT f x g x nT f x g x nT
  

          .2p 

Analog, arătăm că    2lim
n

g x f x nT


  ...........................................................................2p 

Deci, 
        

   

1 2 1 2 2 10 lim[ ( ) ] lim[ ]

,

n n
f x n T T g x n T T f x nT g x nT

g x f x x

 
          

   
2p 

 

 

 

 


