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SUBIECTUL  II (7p)  

 

 

 

 

 

SUBIECTUL  III (7p) 

 

 

 

 

 

SUBIECTUL  I  (7p)  

 
a) a 3    b 4    E a,b 3 53 4 47  ...........................................................................  1p  

3 53 22 , 4 47 28 şi  E a,b 50 .......................................................................................  2p  

 

b) Folosind inegalitatea CBS avem:     
2

2 23 15a 8 4 10b 7 3 4 15a 8 10b 7         

    
2

E a,b 25 15 5 3a 2b         E a,b 25 15 5 17       E a,b 50  .........................  2p  

Egalitate are loc dacă 
15a 8 10b 7 15a 8 10b 7 15a 8 10b 7 5 17 15

4
3 4 9 16 25 25

        
       

şi se obţine 
28

a
15

  şi 
57

b
10

 ...................................................................................................  2p  

 a) 
1 2S S 0  , 

3S 1 , 
4S 2 , 

5S 3 , 
6S 5 ...........................................................................  2p  

 

b) Dacă n 3m , 

 n

1 2 3 4 3m
S ... 0 0 1 1 1 ... ( m 1) ( m 1) ( m 1) m

3 3 3 3 3

         
                                     

 
 

n

n n
3 1

n n 1m( m 1) m( 3m 3 2 ) 3 3
S 3 1 2 ... m 1 m 3 m

2 2 2 6

 
       

           ...........  2p  

Analog se tratează celelalte două cazuri..................................................................................  3p  

  

 

a) 
1

(1 )
BD BC DC k

AD k AB k AC
DC DC k

 
      ................................................................  2p  

( )D BC  deci 1k  1 1k k    ............................................................................................  1p  

(1 ) (1 ) (1 )AD AD k AB k AC k AB k AC kAB k AC          .......................................  1p  

 
b)  Din teorema bisectoarei 

b
k

b c



.......................................................................................  1p  

Atunci din a) obținem 
2bc

AD
b c




, de unde 
2 1 1b c

AD bc AB AC


   .........................................  2p  
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SUBIECTUL  IV (7p) 
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 

 
 şi analoagele....................................................................................  1p  

Folosind AC AB BC  ,  relaţia dată devine  
1 1 1 1

0
1 1 1 1

AB BC
m l k p

  
     

      
 şi deci 

m l  şi k p ......................................................................................................................  3p  

Rezultă AM CP  şi BN DQ . ........................................................................................  1p  

Din paralelogramele AMCP, BNDQ şi ABCD rezultă concurenţa cerută.................................  2p  


