OLIMPIADA DE MATEMATICA
Faza locala
Brasov, 14 februarie 2025

Clasa a XII-a

. Consideram multimea G' = {(a +b) +i(a — b)| a,b € Z} C C.

(a) Aratatica 2025+ € G, dar 2024 +1i € G.

(b) Aratati ca G este parte stabila a lui C in raport cu inmultirea.
* Kk x

. Fie (G,-) un grup cu elementul neutru e. Daca G are cel putin trei elemente, aratati
ca exista a,b € G\ {e}, a # b, astfel incat ab = ba

Gazeta Matematica

. Fie m,n € (1,00) si f: R — R o functie continua pentru care f(mx) = nf(x),

1
oricare ar fi z € R, iar /f = T Calculati /f
0

Gazeta Matematica, Supliment cu exercitii, enunt modificat

. Fiea>1si
ca f*(z) > f(:z:o‘), Va

0, c0) o functie continua si descrescatoare, cu proprietatea
. Demonstrati inegalitatea:

/f(t)dt Z/f(t)dt, V> 0.
0 0
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Romeo Ilie

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect valoreaza 7 puncte.

Timp de lucru 3 ore.



