
OLIMPIADA DE MATEMATICĂ
Faza locală

Braşov, 14 februarie 2025

Clasa a XII-a

1. Considerăm mulţimea G = {(a+ b) + i(a− b)| a, b ∈ Z} ⊂ C.

(a) Arătaţi că 2025 + i ∈ G, dar 2024 + i 6∈ G.

(b) Arătaţi că G este parte stabilă a lui C ı̂n raport cu ı̂nmulţirea.

? ? ?

2. Fie (G, ·) un grup cu elementul neutru e. Dacă G are cel puţin trei elemente, arătaţi
că există a, b ∈ G \ {e}, a 6= b, astfel ı̂ncât ab = ba

Gazeta Matematică

3. Fie m,n ∈ (1,∞) şi f : R → R o funcţie continuă pentru care f(mx) = nf(x),

oricare ar fi x ∈ R, iar

1∫
0

f(x) dx =
1

m+ n
. Calculaţi

m∫
1

f(x) dx.

Gazeta Matematică, Supliment cu exerciţii, enunţ modificat

4. Fie α > 1 şi f : [0,∞)→ [0,∞) o funcţie continuă şi descrescătoare, cu proprietatea
că fα(x) ≥ f(xα), ∀x ≥ 0. Demonstraţi inegalitatea: x∫

0

f(t) dt

α

≥
xα∫
0

f(t) dt, ∀x ≥ 0.

Romeo Ilie

Notă. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect valorează 7 puncte.
Timp de lucru 3 ore.


