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1. Fie f: [0,1] — R o functie continua si injectiva cu proprietatea ca f(1) = 1. Demonstrati
1

3
ca, daca exista xg € (0, 1) astfel incat f(zg) > 2, atunci / arctg(f(z))dxr > 7
0

Gazeta Matematica, enunt, modificat

2. Fie (G,-) un grup si multimea Z(G) = {z € G | vy = yx, (V) y € G}. Daci x? = ¢, pentru
orice x € G\ Z(G), demonstrati ca (G, ) este grup comutativ.

Gazeta Matematica

3. Se considera functiile f : R = R, f(z) =14+{2}(1—{z})si F: R - R, F(x) = /x f(t)dt,
unde prin {x} am notat partea fractionara a numarului real z. ’
a) Demonstrati ca f admite primitive gi ca orice primitiva a sa este strict crescatoare pe R.
b) Sa se arate ca exista a € R astfel incat functia G : R — R, G(x) = F(x) — az sa fie
periodica, avand o perioada egala cu 1.

T

f(z)

stabila a multimii matricelor patratice de ordin 2 in raport cu inmultirea matricelor. Sa se

4. Fie f : R* — R o functie pentru care multimea G = {( ? ) |z € R*} este parte

arate ca (G, -) este grup abelian izomorf cu grupul multiplicativ al numerelor reale nenule.

Nota: 1. Timp de lucru 3 ore.
2. Fiecare subiect se noteaza de la Op la 7p. Punctaj maxim 28p.





