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Etapa local¼a - 16. 02. 2019

Clasa a XII � a

PROBLEMA 1. Se consider¼a funçtia f :
�
0;
�

2

�
! R; de�nit¼a prin f (x) = ln (sin x) şi F o

primitiv¼a a sa. S¼a se arate c¼a exist¼a şi este �nit¼a limita lim
x!0
x>0

F (x) :

PROBLEMA 2. Se consider¼a muļtimea G = (�1; 1) şi opera̧tia x � y = x+ y

1 + xy
. S¼a se arate c¼a

(G; �) este un grup comutativ şi s¼a se calculeze limita şirului (xn)n�1 ; unde xn = x � x � ::: � x| {z }
de n ori

;

x 2 G:

PROBLEMA 3. FieH1 şi H2 dou¼a p¼aŗti stabile �nite a lui C� în raport cu opera̧tia de înmuļtire,

având m; respectiv n elemente. S¼a se arate c¼a dac¼a (m;n) = 1; atunci H1 \H2 = f1g:

PROBLEMA 4. S¼a se arate c¼a dac¼a f : R ! R este o funçtie neconstant¼a şi periodic¼a, far¼a

perioad¼a principal¼a, atunci aceasta nu admite primitive şi nu este integrabil¼a pe niciun interval

[a; b] � R.

1Timpul efectiv de lucru este de 3 ore;
2Toate problemele sunt obligatorii;
3Fiecare problem¼a se noteaz¼a de la 0 la 7.


