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Pentru orice solutie corecta, chiar daca este diferita de cea din barem, se acorda punctajul

corespunzator.
Nu se acorda fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolvari partiale, in

limitele punctajului indicat in barem.

Subiectul 1.(7p)

Pentru K=1=B =1 4 Ao 1p
Pentru K=2=B+B* =21 +3A e 1p
B+B?=2l +3A+A’, deci A’=0, = A"=0_,Vm>2,meN ... 2p
=B"=(l,+A)" =1_+MA deunderezulti relatia. ...ccccoerrrrrrrerirrirrireiennnn, 2p
TN CONCIUZIE A% =0, oo 1p

Subiectul 2.(7p)
a) Pentru n = 1 egalitatea este se verifica ............ccooeiiiiiiiii i 1p
Folosind relatiile cos?x= % si sintx= 12 C0S2X 1p
2p

Verificare prin iNAUCLIE ... ..ot e e e

b) Avem det A* = (det A)‘ = cos* 2x. Deci Y  det A = c0s 2X+C0S> 2X +...+C0s" 2X = S,

k=1
n+S, n-S,
Rezultd <~ 5k 2 2 | Ip
A =
; n—-S, n+S,
2 2
i n n+s. ) (n-S. )
Se obtine: det[ZAij 4”) —( 4") SNS, 1p
k=1
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> det A s 1
Deci —= o o S 0 Ip

det(z A") n-S, n
k=1

Subiectul 3.(7p)

1
aZ+an+1
n n

a) an> Oprininductie, ay4q — Ay = > Ooricarear fi n natural, deci(a, ) _, este strict
crescator.

Daca (an )neN ar fi marginit, arrezulta convergent, adica lim a, = a (finit) si, trecand la
n—oo
1 1

a’+a+la’+a+l
strict crescatorsinemarginit=> lima, =oo. L 3p

nN—oo

limitainrelatia de recurentfa=> a =a+

= 0; afinit (Fals), deci(a, ). _, este

3 3 3 3 3 2
. a . a . a.,—a . 1 : 3a
b) [lim—2 | =lim—"=lim—"~—"=lim a,+———— | —a) =lim| ——+
a,+a,+1

n—>oo,3\/ﬁ n—w [ n—»o N+1—n n—o n—o0 an +an +1
3a . . . a
+ T+ ! = |=3.Cum lima, = se obtineca lim . " =33 i, 4p
(aﬁ +a, +1) (aﬁ +a, +1) o " yn
Subiectul 4.(7p)
—|X¥[ < f(x) = xsin x<|x°| adunam XsinX si impartim cu X, X#0_ 3p

= SINX_y TOO sinx
X X X





