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Nota: Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect se puncteaza de la 0 la 7 puncte.
Pe foaia de concurs se trec rezolvarile complete.
Timp de lucru: 3 ore

1. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativa

x*y=x+y+xysisenoteaza x, = x * x * ...* x, ¥Yn € N*. Sa se determine:
———
ndex

a) numerele reale x care sunt egale cu simetricele lor in raport cu legea ,,* ”’;
b) numerele reale y pentru care y, = 63;
c) numerele reale k pentru care multimea M = [k, +0) este parte stabila a lui R in

raport cu legea ,,* .

2. Sase calculeze
x3 -eX
—=dx.
J x+3)2"
3. Se considera grupul (G,) cu elementul neutru e.

a) Demonstrati ca (aba™1)™ = ab™a"1,Va,b € G sin € N*;
b) Demonstrati ca daca exista a, b € G astfel incat ababa = babab, atunci

a?%?* = ¢, dacid si numai daci h29%* = e.

a) Sa se arate ca functiile F,G:(0,4+o) - R, F(x) = arctg x si G(x) = —arctg i

sunt primitive ale aceleasi functii;
b) Sa se calculeze
(x In x) 2023

) G+ x+ 17

n

- cos(2024arctg x)dx,unde n € N*.




