BAREM DE CORECTARE SI NOTARE

Clasa a VII-a

1. a) (2p) Scrieti numarul /5 — 236 cao diferenta de doi radicali simpli.

Prof. Schroder Laura
, , 22 +T-4B -3-2v2 +5-2J6 | «x
b) (5p) Rezolvati ecuatia x— N = PR unde [a]

reprezinta partea Intreaga a numarului real a.

Prof. Sascau Gabriela

Solutie:

a) Folosind formula radicalilor compusi se obtine /S — 246 =342
22 +7-43 —\3-2J2 +45-2J6 32

b) N ==

¥=\/g=\/4,5 si cum 2<4/4,5 <3:>|:¥:|=2_

X
Ecuatia devine: x — 2 =5 cu solutia x = 4.

Barem

a) Aratd ¢ \/5—-2v6 =3 -2 2p
2143 -2z +5-206 32

b) Calculeaza = . 2p

2 2

32

Calculeaza {T} =2 2p

Finalizare Ip

2. Se considera sirul de numere reale \/273,\/%,\/@,\/1 112,........ ,v20182019,......

a) (3p) Determinati al catelea termen este+/20182019 . Scrieti al 2020-lea termen.
b) (4p) Demonstrati ca orice termen al sirului este un numar irational.

Gazeta Matematica Nr.12/2018

Solutie:
a) Se observa ca: 23 =(3-1-1)(3:1), 56 =(3-2-1)(3-2), deci 20182019 =(3-673 -1)(3:673). Prin

urmare /20182019 este al 673-lea termen al sirului.

Al 2020-lea termen este /60596060 .



Atunci existd un numir natural p astfel incat 4(A4+1) = p?, adicd 4-10" + 4 + 1 = p.
CumA=M;+2= A10"+A+1=M;+2+M:+2+1=M;+2, decip2=M3+2, ceea ce este
fals.

Barem

2) 23=3-1-1D(3-1),56=(3-2-1)(3-2), deci 20182019 =(3-673 -1)(3-673) Ip
V20182019 este al 673-lea termen al sirului Ip
Al 2020-]ea termen este V60596060 1p

b) Presupunem ca existd un numar natural 4 =a,q,.....a, , astfel incaty A(4+1) sa
fie rational. Atunci exista un numar natural p astfel incat A(4+1) = p’, adica 2p
A 10"+ 4+ 1=p*
A=M;+2= A10"+A+1=M:+2+M:+2+1=M;+2 Ip
Un patrat perfect nu poate fi de forma M3 + 2 deci presupunerea este falsa Ip

3. (7p) Fie AB un diametru al cercului C(O, r). Prin punctul P, mijlocul segmentului OA, construim
perpendiculara pe AB care intersecteazd cercul in punctele C si D. Tangenta In C la cerc
intersecteaza dreapta AB In M. Aratati ca A este mijlocul segmentului OM.

Gazeta Matematica Nr.12/2019

Solutie: C
AOCD este isoscel si OP L CD = CP =PD si cum
AP =PO si OC = OD, vom avea cd ACOD este romb. %
<« AOC este unghi la centru deci <« AOC = AC . M O B
< ADC este unghi inscris 1n cerc deci \ P
AC

< ADC="—" = <« ODC.
2 D

Prin urmare <t AOC = <« ADO =<« ACO deci AACO este echilateral =
< AOC = 60°. Cum CM este tangentd cercului = OC_LCM, deci « CMO = 30°. Folosind

OM
proprietatea triunghiului dreptunghic obtinem ca OC = BN = A0 = BN
Barem
Realizarea desenului Ip
Demonstreaza ca ACOD este romb Ip
Demonstreaza ca triunghiul AOC este echilateral 2p

CM este tangenta cercului = OC L CM, deci <« CMO = 30°

Finalizare




4. In paralelogramul ABCD, M este mijlocul laturii AB, CMNAD = {N}, NBNCD = {P} si CMNBD
-(Q}.

a) (4p) Demonstrati ca ACPN este trapez si calculati raportul dintre aria trapezului ACPN si aria
paralelogramului ABCD.

b) (3p) Demonstrati ca punctele A, Q si P sunt coliniare.

Prof. Sascau Gabriela

Solutie:

N
a) AN//BC si AN = BC (din congruenta triunghiurilor AMN si BMC) = ACBN este paralelogram
= AC//NBsicum N—-B —P = AC// NP si cum ANNCP ={D} = ACPN este trapez.
ABCD — paralelogram = Aapc= Aapcp/2
ACBN - paralelogram = Axcpn= 2AABC
AC//BP si AB//CP = ACPB — paralelogram = Agcp= Aapc .

A 3
Prin urmare Axcpn= 3Axpc = 3+ —o2 — A ==
2 AABCD 2

b) Fie ACNBD ={O}. CM si BO sunt mediane in triunghiul ABC si CMNBO ={Q} = Q este

centrul de greutate al triunghiului ABC deci AQ este mediand in triunghiul ABC. Daca AQNBC
={R}= R este mijlocul segmentului BC. Cum ACPB este paralelogram = R € AP, prin urmare A,

Q si P sunt coliniare.

Barem

a) AN//BC si AN = BC (din congruenta triunghiurilor AMN si BMC) = ACBN este
paralelogram = AC // NB si cum N - B — P = AC // NP si cum ANNCP ={D} = 2p
ACPN este trapez.

ABCD - paralelogram = Aapc= Aapcp/2
ACBN — paralelogram = Aacsn= 2AaBc

AC//BP si AB//CP = ACPB — paralelogram = Apcp= Aasc - 2p
A A 3
Prin urmare Axcpn= 3Aapc = 3+ —2L — AN = =
2 AABCD 2
b) Demonstreaza ca punctul Q este centrul de greutate al triunghiului ABC 2p
Finalizare Ip

Nota: Orice alta solutie corectd se va puncta corespunzator.



