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Olimpiada de matematica
Faza Zonala - 17 februarie 2017

Clasa a IX-a - Enunturi

1. Fie (an )n21 0 progresie aritmetica cu termeni intregi. Se stie ca printre termenii acestei progresii gasim exact trei patrate
perfecte. Suplimentar, aceste patrate perfecte sunt consecutive.
a) Demonstrati ca ratja progresiei este negativa;
b) Determinati pe a,.
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X2 y2
2. a) Demonstrati ca oricare ar fi x,y >0, are loc inegalitatea —+=—2>x+y;
X
3 3 3 3 3 3
b) Fie a,b,c >0 cu proprietatea a-+b-+c =2017. Demonstratj ca a_+b + b +¢ + c ta >4034 .
ab bc ca
3. Fie r>0. Pentru orice numerele reale a,b, definim multimea
I(a,b)= {x € R‘|x—a|+|x—b| Sr}
a) Daca r<|a—b|, demonstratica /(a,b)=;
b) Daca r> |a —b| >0, demonstratj ca I(a,b) este un interval inchis si marginit lungime r ;
c) Multimea I(a,b) contine un singur element daca si numai daca a=bsi r=0.
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4. Intr-un plan &, se considera punctele distincte A,B,C,D . Sa se arate c& urmatoarele afirmatji sunt echivalente:
a) Avem C,De[AB], iar segmentele [AB] si [CD] au acelasi mijloc;
b) Pentruorice M e« ,avem MA+MB>MC+MD .
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NOTA

Toate subiectele sunt obligatorii;

Fiecare subiect este notat cu 7 puncte;

Nu se acorda puncte din oficiu;

Timpul efectiv de lucru este de 3 ore din momentul primirii subiectului.
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