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Clasa a XII-a
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Problema 1. Calculati: a) [

dx, x € (—1,0);

-

b) [7 (=) dx.
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Problema 2. Aratati ca nu exista functii primitivabile f: R — R*, astfel incat pentru o primitiva
oarecare F a lor, si existe egalitatea F(x)* F(1—x) = F(x%),(V)x € R.

Problema 3. Fie (G.,-) un grup finit cu elementul neutru e. Spunem ci un automorfism f € Aut(G)
este fard puncte fixe dacd {x € G, f(x) = x} = {e}. Aritati cd daca f € Aut(G) este fard puncte
fixe, atunci {f(x)-x L x€ G} =G,

Problema 4. Fie (G,") un grup si @ € G fixat, cu proprietatea ca existd f: G — G astfel incat
flx) - fla-x)=x(¥V)x€G .
a) Daci f(a) - @ = a- f(a) si se arate ci f(a) - f(a*™) =a™,(¥)n € N.

b) Si se arate ci (f[cx:]]_l = f(a™1).

Nota: Timpul de lucru este de 3 ore.
Fiecare subiect se noteaza de la 0 la 7 puncte.



