Barem clasa a Xl-a

1.
det(A? + I,) = det[(A + il,)(A —il,)] = det(A + il,) det(A — il,) = 0 = det(A +
i) =0saudet(A—il;) =0 e 2p

< N o _(a b a+i b | _ .
Daca det(A + il,) = 0, considerand A = (C d) va rezulta | c d+ i| = (ad — bc

1D+i(a+d)=0 deci ad—bc=1 si a+d=0,sau d=-a si a®?+bc=-1

Rezultd 4 = (4 b)siAzz(angbC az-(l)-bc):(_l °)=-1,

Tn cazul det(A +il,) =0 vor rezulta aceleasi relatii ad —bc =1 si a+d =0 , apoi
cTRlATIAL L e 3p

2. a) Folosind A-A'=IL=>det(A-A")=1 si detA -det(A”1) =1, deci

_ 1
det(A 1) = P
................................................................................................... 2p
Din relatia d-A"! = A* = det(d - A™1) = detA* deci d3detA™! = detA*, adica
AetAX= A% o 2p
b) Presupunand ca exista matricele, trecand la determinanti ar rezulta:

detX -detY =d
detY -detZ =d
detZ-detX =d
Inmultind relatiile ar rezulta:
(detX -detY -det Z)? = d3 < 0 (contradictie) ..........ccoeevneenns.. 3p
3. a) Considerand expresia de sub limita sub forma:
[CLCEA PR IGTE “n]z
oo - Lax
(tg(alx)> Q2 4 o+ (tg(arzlx)> a2
a? 1 aZx n
Atunci
lim £ () = St @t an)”
aita; +--+aj
................................................................................................... Sp

Cumb, =2n=(a; +a; ++a,)?=n(a?+a3++a?)
Pe de altd parte, in baza inegalitatii C-B-S avem relatia: (a; + a; + -+ a,)? <

n(a? + a2 + - + a?) cu egalitate daca = = 2 = . .= 2% din dubla inegalitate rezultd
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(a; + ay + -+ ay)? =n(a? + a5 + -+ a?) (cazul de egalitate), adicd a; = a; =

:an
................................................................................................... 2p
4. Avem
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Avem limc, =lim| 1+ 2 _|_140-15s limd_ = lim| 1+ 2 =
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