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Clasa a Xl-a

1. a) Se considerd matricea A = (aij ), i,j = 1,4, definita astfel:
b)Fie A,B € M3(Z) cu AB = BA sidetA = detB = 0. Sa se arate ca

= max(i,j) oricare ar fi i, j = 1, 4. Si se calculeze det A.

det(A3 + B3) este sumi a doud cuburi de numere intregi.

2. a) Dati exemplu de matrice A BeM,(R) astfel incat (A+ B)2016 =(A-B

trA=trB=0 $1 detA-detB=0.
b) Fie A BeM,(R) astfel incat (A+B)™" =(A-B)
Demonstrati ca tr A=trB=0SaU detA=detB=0.
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3.a) Fie aj,a,,...,ay05 €R, & +ay +...+ 8y =0 . Calculati

lim (al\/n +ay +ag\N+ay +...+ Byp64/N+ A1 )

nN—o0
b) Demonstrati ca exista siruri (a,) , , CU &, e{-11} pentru orice neN, astfel
AL Ap 1 1
Incat lim(n+a, +n+a, +..+n+a, —nyn+ay |=—=.
CAt lim ((n+a + 2, +.+n+ay -nyn+ag)=7

4. a)O functie f: R = R, periodica si neconstanta, nu are limita la +oo.
b) Determinati functiile f: R — R care verifica conditiile:
1) exista lim (f(x)-x)=aeR,;
X—>0

) f(x+2)+f(x)=2f(x+1), vxeR.
Nota:

e Toate subiectele sunt obligatorii;
e Timp de lucru: 3 ore.





