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Problema 1

Tntr-o cutie sunt mere. Merele se aseaza in pungi. Dacd fiecare pungd ar contine cite 8 mere, atunci ar fi o
pungd numai cu 5. mere. Daca fiecare pungd ar contine cate 10 mere, atunci ar fi o punga numai cu 7
mere. Daca fiecare pungd ar contine cate 12 mere, atunci ar fi o pungd numai cu 9 mere. Cate mere ar
trebui sa contind cutia, minim, astfel incat cele trei conditii sa fie indeplinite simultan. Cate pungi ar fi necesare,
daca fiecare punga ar contine cate 9 mere.

Solutie:

n= numarul merelor din cutie.

n=28a+5

n=10b+7

n=12c+9 2p
Obtinem:

n+3=8(a+1)
n+3=100b+1)

n+3=12(c+1) 2p

n+ 3 =[8,10,12]

n+3=120 = n =117 2p

117:9 = 13 pungi. 1p
Problema 2.

1. Aratati ci nu existi numerele abc si Xy astfel incat abc sa fie prim si
abc — xy=5(a+b+c+x+7y).
Solutie:
abc — xy=5(a+b+c+x+Yy)
100a+10b+c=5a+5b+5c+5x+5y+10x +y 2p

95a + 5b = 4c + 15x + 6y 2p

96a+6b=a+b+c+3c+15x + 6y
(96a + 6b) : 3 =>(a+b+c):i3=
(Bc+15x+6y) : 3

abc i 3 = abc # numir prim 3p



Problema 3.Care este cel mai mare numar de unghiuri cu méasuri numere naturale distincte, proportionale cu
numere pare, ce pot fi construite in jurul unui punct? Calculati masurile acestor unghiuri

Solutie
Fie n numarul de unghiuri cautat si uq, u,, ..., U, masurile lor.
Uug Uz usz __un

Avem:7:T=?=‘“_2n 1p

Pentrucan sa fie cat mai mare trebuie ca masurile unghiurilor sa fie cat mai mici si de
aceea consideram masurile proportionale cu numerele pare incepand cu cele mai mici. 1p
cum, u; +uy ++u, =360 si 24+4+4+6+-+2n=n-(n+1) 1p

Avemn. a4 ¥z _¥s _  _tn _ 360° N
9 4 6 2n n-(n+1)

Deoarece 360 = 23-32-5 si n-(n+1) trebuie si fie divizor al lui 360, cat mai
mare posibil, gasimca n-(n+1)=9-10 prinurmaren =9 2p
Cel mai mare numir de unghiuri este 9, iar mésurile lor sunt: u; = 8%, u, = 16°,

uz = 24% u, = 32% ug = 40° ug = 48°% u, = 56° ug = 64°%, uy = 72°. 1p

Problema 4

Bisectoarele unghiurilor adiacente «AOB si ¥«BOC formeaza un unghi cu masura

de 10°.
a) Aritati ca 100° < 5 (XAOB) + 6 - (XBOC) < 120°.
b) Daci 5-(XAO0B) + 6 («xBOC) = 110° , aritati ci [OB este bisectoarea

unghiului <AOC .

Solutie
a) Fie (x40B) =2x si («BOC) =2y =x+y=10°. 1p
Deci 5(%40B) + 6(xB0OC) = 10x + 12y 1p

Deducem ci 10(x +7y) < 10x + 12y < 12(x + y) = 100° < 10x + 12y < 120° 1p
b) Pentru 5(XA0B) + 6(XBOC) = 10x + 12y = 2y + 10(x +y) = 110°  1p
Rezultd 2x +100° =110 = x =5 = y = 5° 2p

Finalizare , [OB este bisectoarea unghiului AOC. 1p






