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Problema 1 

Într-o cutie sunt mere. Merele se aşează în pungi. Dacă  fiecare  pungă  ar  conţine  câte 8 mere,  atunci  ar  fi  o 

pungă numai cu 5. mere.  Dacă  fiecare  pungă  ar  conţine  câte  10  mere, atunci  ar  fi o pungă numai cu 7 

mere. Dacă  fiecare  pungă  ar  conţine  câte  12  mere,  atunci ar fi o pungă numai cu 9  mere. Câte mere ar 

trebui să conţină cutia, minim, astfel încât cele trei condiţii să fie  îndeplinite simultan. Câte pungi ar fi necesare, 

dacă fiecare pungă ar conţine câte 9 mere. 

Soluție: 

𝑛= numărul merelor din cutie. 

𝑛 = 8𝑎 + 5 

𝑛 = 10𝑏 + 7         

𝑛 = 12𝑐 + 9              2p 

Obținem: 

𝑛 + 3 = 8(𝑎 + 1) 

𝑛 + 3 = 10(𝑏 + 1) 

𝑛 + 3 = 12(𝑐 + 1)               2p 

𝑛 + 3 = [8,10,12] 

𝑛 + 3 = 120  ⟹ 𝑛 = 117          2p 

117: 9 = 13 pungi.       1p 

Problema 2. 

1. Arătați că nu există numerele  𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ și 𝑥𝑦̅̅ ̅  astfel încât  𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ să fie prim și

𝑎𝑏𝑐 ̅̅ ̅̅ ̅̅ −  𝑥𝑦̅̅ ̅ = 5(𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑥 + 𝑦).

Soluție:   

𝑎𝑏𝑐 ̅̅ ̅̅ ̅̅ −  𝑥𝑦̅̅ ̅ = 5(𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 𝑥 + 𝑦)

          100𝑎 + 10𝑏 + 𝑐 = 5𝑎 + 5𝑏 + 5𝑐 + 5𝑥 + 5𝑦 + 10𝑥 + 𝑦       2p          

          95𝑎 + 5𝑏 = 4𝑐 + 15𝑥 + 6𝑦         2p    

96𝑎 + 6𝑏 = 𝑎 + 𝑏 + 𝑐 + 3𝑐 + 15𝑥 + 6𝑦
(96𝑎 + 6𝑏) ⋮ 3

(3𝑐 + 15𝑥 + 6𝑦) ⋮ 3
} ⇒ (𝑎 + 𝑏 + 𝑐) ⋮ 3 ⇒ 

𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ ⋮ 3 ⇒ 𝑎𝑏𝑐̅̅ ̅̅ ̅ ≠ număr prim 3p



 Problema 3.Care este cel mai mare număr de unghiuri cu măsuri numere naturale distincte, proporționale cu 

numere pare, ce pot fi construite în jurul unui punct? Calculați măsurile acestor unghiuri 

Soluție 

Fie 𝑛  numărul de unghiuri căutat și 𝑢1, 𝑢2, … , 𝑢𝑛  măsurile lor.

      Avem:  
𝑢1

2
=

𝑢2

4
=

𝑢3

6
= ⋯ =

𝑢𝑛

2𝑛
 1p 

      Pentru ca 𝑛   să   fie cât mai mare trebuie ca măsurile unghiurilor să fie cât mai mici și de 

       aceea considerăm măsurile proporționale cu numerele pare începând cu cele mai mici.  1p 

Cum,  𝑢1 + 𝑢2 + ⋯ + 𝑢𝑛 = 3600    și       2 + 4 + 6 + ⋯ + 2𝑛 = 𝑛 ∙ (𝑛 + 1)                1p

Avem, 
𝑢1

2
=

𝑢2

4
=

𝑢3

6
= ⋯ =

𝑢𝑛

2𝑛
=

3600

𝑛∙(𝑛+1)
 1p 

Deoarece 360 = 23 ∙ 32 ∙ 5  și   𝑛 ∙ (𝑛 + 1)    trebuie să fie divizor al lui 360, cât mai

       mare posibil,  găsim că  𝑛 ∙ (𝑛 + 1)=9 ∙ 10     prin urmare 𝑛 = 9            2p 

Cel mai mare număr de unghiuri este 9,  iar măsurile lor sunt: 𝑢1 = 80 , 𝑢2 = 160,

𝑢3 = 240, 𝑢4 = 320, 𝑢5 = 400, 𝑢6 = 480, 𝑢7 = 560, 𝑢8 = 640, 𝑢9 = 720 .    1p 

   Problema 4 

 Bisectoarele  unghiurilor  adiacente  ∢𝐴𝑂𝐵   ș𝑖  ∢𝐵𝑂𝐶  formează  un  unghi cu măsura 

       de  100 .   

a) Arătați  că  1000 < 5 ∙ (∢𝐴𝑂𝐵) + 6 ∙ (∢𝐵𝑂𝐶) < 1200.

b) Dacă  5 ∙ (∢𝐴𝑂𝐵) + 6 ∙ (∢𝐵𝑂𝐶) = 1100  , 𝑎𝑟ă𝑡𝑎ț𝑖  𝑐ă  [𝑂𝐵    este  bisectoarea

        unghiului   ∢AOC . 

       Soluție 

a) Fie  (∢𝐴𝑂𝐵) = 2𝑥   ș𝑖   (∢𝐵𝑂𝐶) = 2𝑦   ⟹ 𝑥 + 𝑦 = 100 .      1p 

        Deci  5(∢𝐴𝑂𝐵) + 6(∢𝐵𝑂𝐶) = 10𝑥 + 12𝑦                                                              1p      

Deducem  că   10(𝑥 + 𝑦) < 10𝑥 + 12𝑦 < 12(𝑥 + 𝑦) ⟹ 1000 < 10𝑥 + 12𝑦 < 1200 1p

b) Pentru  5(∢𝐴𝑂𝐵) + 6(∢𝐵𝑂𝐶) = 10𝑥 + 12𝑦 = 2𝑦 + 10(𝑥 + 𝑦) = 1100      1p

Rezultă  2𝑥 + 1000 = 1100 ⟹ 𝑥 = 50 ⟹ 𝑦 = 50     2p 

   Finalizare  ,  [𝑂𝐵   𝑒𝑠𝑡𝑒  𝑏𝑖𝑠𝑒𝑐𝑡𝑜𝑎𝑟𝑒𝑎  𝑢𝑛𝑔ℎ𝑖𝑢𝑙𝑢𝑖  𝐴𝑂𝐶.  1p 




