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Problema 1:

N b N .
%% 1 pV°%* <a+Db pentru orice numere a,b>1.

Ardtati cd a
Solutia
Oficiu ........ 1p

Presupunem ca a<b.
v v | b |
Se demonstreaza cd a¥ %’ =p¥°®*

Notdm ,/log,b =x>1

Inegalitatea devine a* +@* <@ +a""%" oo 1p

. 2 a
Deci 2-a*<a+a* <

+a*

- . .. . a
Din inegalitatea mediilor obtinem > \/a X = \/ax2+l ............... 1p

2 2
Avemci va* ' >a* o a M 2a” o X +122x < (x—=1*>0......... 1p
Problema 2:

Fie p,qe Csi q # 0. Stiind cd ecuatia x> + px + q = Oare rdddcinile cu acelasi modul, sd se

2

arate ca P c [0:4].
q
Solutia
Oficiu ..cuueennnns 1p
Radacinile ecuatiei sunt X, =r(cosa +isinea) si X, =r(cos S +isin f) .......... 1p
X, + X, =r[(Cosa +coS B) +1(SINa +SIN )] = =P eerereeeecrcrnereeceecniens 2p

Pentru orice alta rezolvare corecta se acorda punctaj maxim



x1+x2:2rcosa_’8(cosa+’8+isina+ﬂj.
2 2 2
X, - X, = rZ[cos(ar + B) +iSiN(@ + B) | = q corvvrvvevvevvrierrissssesse s 2p

2
% = 4cos’ # € [018] v 1p

Problema 3:

Fie a,b,c,d € Bo\ {1} si x,v,zt ER astfelincat a* = bed, bY = cda, ¢ = dab, d¥ = abc.

Demonstrati ca:

1 1 1 1

+ + + =1
1+x 1+y 1+= 1+t
Solutie
Oficiu ............... 1p
A _ lgloed] )
vem X = g e p
lg( 1
1+x=1+ lebod) _ lgabed si analoagele ......cccceeuveeennn. 2p
lga lga

.01 1 1 i lga lgs lgc lgd _
Atunci E + m + E-'_ ; " lgabod + lgabeod + lgabeod + lgabod
__ lgabed
“lgaped  ~T e 2p
Problema 4:
Sd se studieze bijectivitatea functiei f : R — R cu proprietatea
2f(3-2x)+f(2x-2)=x, xc R

Solutia
Oficiu ...... 1p
. 3-y
Pentru 3-2x=y obtinem X = T 1p
Inlocuind in relatia din enunt pe x cu ; y se obtine relatia
3-y

(1)2f(y)+f(1—y)=T ....................................................... 2p

Pentru orice alta rezolvare corecta se acorda punctaj maxim



Pentru 2x-2=y obtinem X = yTJFZ

y+2

Inlocuind in relatia din enunt pe x cu

y+2

B —-—-.-.

Rezolvand sistemul dat de relatiile (1) si (2) se afla f(y)=

Se demonstreaza ca functia f :R—> R, f(X) = 4-

Pentru orice alta rezolvare corecta se acorda punctaj maxim

se obtine relatia

4 -3y

e (3)

X .. -
este bijectiva



