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CLASA A IX-A 

 
 

Varianta 1  

 

Subiectul 1. Se consideră o mulţime RG  care satisface simultan proprietăţile: 

 a) G1  

 b) GxGx  2  

 c) GxGx  43  

Arătaţi că G2015 . 

                                                                    

Soluţie.  
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Fie )1(.,3:)( * PNnGnnP   este deci adevărată...........................................................1 p 
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  adică )1( nP  este adevărată...................... 1 p 

GG  2015201332013  ..................................................................................2 p 

 

 

 

Subiectul 2. Fie 0,,, ncba  cu 1 cba . Demonstraţi inegalitatea: 
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Soluţie.  
Cu inegalitatea Cauchy – Buniakovski (forma Titu Andreescu) 
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Subiectul 3. Să se rezolve ecuaţiile: 

 a) 
 
 x

x
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 b)        xxxx  , unde  x  reprezintă partea întreagă a numărului real x  şi 

 x  partea fracţionară a lui x . 

 

Soluţie. 

a)    1,00  xx ……………………………………………………………………..1 p 

   11 xxx  ecuaţia nu are soluţii..........................................................................1 p 

   11 xxx  ecuaţia nu are soluţii.......................................................................1 p 

  0,1x ecuaţia  xx  are soluţia 
2

1
x ............................................................1 p 

 

b) Pentru      1,0,  xZkx  ecuaţia devine   kk 1 ..................................1 p 

Pentru 1k , ecuaţia nu are soluţii...................................................................................1 p 

Pentru 1k , ecuaţia are soluţiile Zk
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Subiectul 4. Fie ABC un triunghi în care       0 PCbaPBacPAcb , unde 

 GIOP ,, . Demonstraţi că triunghiul ABC este echilateral. (Notaţiile sunt cele uzuale.) 

                                                               

Soluţie. 

Dacă OP  , atunci    OIOHOCcOBbOAaOCOBOAcba  ...........2 p 

Dacă IP  , atunci    030  IGICIBIAcba ..............................................3 p 

Dacă GP  , atunci cbaGBcbGAcaGCcGBbGAa  0)()(0 ....2 p 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


