INSPECTORATUL SCOLAR JUDETEAN SIBIU

OLIMPIADA DE MATEMATICA
FAZA LOCALA, 14.02.2014
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1. (7p) Aflati x € R pentrucare | e*> e* e |<0
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2. Se consider sirul de functii (f,),., definit astfel:

f,:R—>R, f,(x)=x, f,,(x)=sin(2f,(x)), vne N". Notim IirrgM =x,vneN".
X—> X
a) (3p) Calculati x;, X, si X;.
DX

b) (4p) Aflati lim <2
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3. Pentru un sir (a, )iy definim sirurile (x, )nzo’ (y, )nzo astfel: x, =min(a,,a,,,) si
y, =max(a,,a ), n=0.
a) (2p) Aratati ca daci sirul (a, )nzo are limita, atunci sirurile (X, )nZO si (y, )nzo au limita.

b) (5p) Este reciproca adevarata?
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4. Se considera A :( dJ e M, (R) si X(z)=1,+ ZA pentru orice numar complex Z.
C

a) (3p) Demonstrati ci X (z)- X (z) = mA+nl, unde m,neR.
b) (4p) Dac |z =1 si tr(A) >0, demonstrati ca trl(A—1,)?|<tr[X (2)- X (@)|<tr|(A+1,)?],
unde tr(X ) este urma matricei X , adicd suma elementelor de pe diagonala principala.

Liana Agnola

Nota: Toate subiectele sunt obligatorii.
Timp efectiv de lucru: 3 ore.



