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CLASA Vll-a

Subiectul |

2n(2n+1)

a) 1+3+-+@n-1)=1+2+-+2n-Q+4++2n)=—"7T—+
200+ 2+ +n) = 2“(22““) - 2““2‘“) T 3p
b) Vi=1,V1+3+5=3,...,//1+3++@k+1)=
143+ +2Qk+1)—1]1=yJQ2k+1)2 =2k + Lo, 2p
2021 =4-505+1=2-2011—1,deci V1 +3 +--+2021=2011=2-506—1
...................................................................................................................................... 1p
A=1+3+5+-+(2:-506—1) = 5062, adica A este pitrat
PITECT. ..ttt ettt et bbbttt enee 1p
Subiectul 11
(1)
Fie
S=1+3+32+4..4 3200
35 =34 32433 4 o £ 32008 e 1p
3§ —§=32018 1
28 = 32008 g e ettt ettt 1p
32018_1
S=1+3+3%2+--+32017 = PR T LT T TP PP OO POR PP PR P PRSP PPR PP 1p
(2) Din
G_%_  _%or 1
a, as azo18 3
Avem
az = 3a1 ; a3 = 3a2 Yeeey a2018 = 3a2017 adlCé ................................................................ 1p
az = 3a1 ; a3 = 32a1 Yeeey a2018 = 32017611 ........................................................................ 1p
a1+a2+a3+"’+a2018 = 1
a1+3a1+32a1+"'+32017a1 = 1 ................................................................................... 1p

a,(1+3+3%2+--+32017) =1

32018_1 _

=1

a
1 5
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_ 2
a; = 32018 _1
2.32017
ayo18 = JEOTB]  *re Tttt 1p

Subiectul 111

a) Cum [AM] = [NC] si AM paraleld cu NC, reiese ca AMCN este paralelogram, deci
mijlocul diagonalei[AC], O, este si mijlocul lui [MN]. Asadar, M, O si N sunt
CONMIAIE. ..o 3p

b) In paralelogramul AMNC, triunghiul NOC este congruent cu triunghiul AOM si au
ariile egale cu i din aria paralelogramului (O mijlocul lui [AC],deci aria triunghiului
NOC este egala cu a triunghiului COM, deci jumatate din aria triunghiului MCN, care
este congruent cu triunghiul AIMN)........ooiiiiii s 2p
Paralelogramele ABCD si AMCN pot fi privite ca avand ca inaltime distanta dintre
paralelele AB si CD, iar ca baze respectiv AB si AM. Reiese ca raportul ariilor celor 2

AM 1
paralelograme este g g 1p
Aria triunghiului NOC este deci ié = % din aria lui ABCD, adica este egala cu
QM2 oottt bbb 1p
Subiectul 1V
D C
0)
F
A E BF _ BN BC-CF _ BN
Din BF || AD rezultid ci A BFN ~ A DAN de unde se giseste — = — de unde ——— = —
> AD DN BC DN
relatie care poate fi scrisa sub forma 1 - &L= B auinca 1-2X =& () 2p
’ BC DN DN  BC
Din MN || BE rezultd, dupa teorema lui Thales, ca % = % .......................................................... 1p

Din AE || DC rezulta ca AAME ~ ACMD de unde % = % si tinind seama si de relatia de

mai sus vom obtine

48— % sicum DC = AB iar AE = AB — EB vom obtine

DC
AB-EB BN ) ) EB BN .
= — relatie care se scrie sub forma 1- — = — sau Inca sub forma 1-
AB DN ; AB DN
BN EB
e o () ettt tt ettt et atatet et et et ettt etaaataataaataaaeanas 2
DN  AB (2) P

Din (1) si (2) rezulta ca % = % si cum BE = CF rezulta ca AB = BC si prin urmare ABCD
BSEE TOIMD. ...t r e e e araearaas 2p
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