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Barem - Clasa a Xl-a

SUBIECTUL I
Searaticd AB—BA=a -1,  €R .o 3p

Tr(AB—BA)=Tr(AB)-Tr(BA) =0 si Tr(al,) =3¢ = 0=3a = a =0=> AB=BA......... 4p

SUBIECTUL II

Presupunem ci p # (. Inmultim stinga/dreapta cu ATn p-AB+q-BA=1 = pABA+(QBA’ = A si
PATB 4 GABA = A ...ttt 2p

Dar A’ =r-B° = pABA+qrB* = A, prB®+gABA=A= (p-q)ABA=(p-q)rB°........... 2p

DiN PG> ABASTB? oottt 1p

Din pABA+(QBA? = A deducem prB®+qrB® = A adici A si B comuti, contradictie! ....... 2p

SUBIECTUL III
Fie sirul (a, ) , definitprin a, = Qm-(%—arctg\”/ZOZOj, vneN, n>2. Calculati lima,.
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Am folosit criteriul radacinii pentru p/— . (n+1) ! — L 2p
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SUBIECTUL IV
Solutie: Exista doua cazuri:
Caz | (3)n, e N'astfel incét a, >£,Vn > Mg 3p
n
Caz Il (V)keN",(3)n=>k astfel incét a, <L 4p
n

1 1 .
Cazl a, >H,Vn >n, = max{an,ﬁ} =a,,vn>n,=a,, <a,vnxn,sia >0=(a,) , convergent

= (a, ),., convergent .

Caz II Demonstram ca a, — 0.



Fie ¢ > 0= (3)k e N astfel incét %< e.Pentru ke N',(3)n, >k astfel incét a, si§%< €.
0 no
Demonstram prin inductie a, si,(v)n >n,. Etapal) P(n,):a, si, adevdrat.
N, ° N,

Etapa ll) a,,, smax{an,l}:an gi, darisi: max{an,l}gi:an+1 gi. Atunci a, si<s.
n n, n n, nj n, N, N,



