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CLASA A VII-A, SOLUTII SI BAREME ORIENTATIVE

1. Aratati ca \/ @+2+3+...+n)*+(n +1)3 este numar rational, pentru orice N numar natural.

Gazeta Matematica

Solutie:
1+2+...+n=n(n2+1) ............................................................................. 2p
n(n+1) ’ 3 2( n?
N= [ ——=| +(n+1) = [(n+1)"| —+n+1|= ........coooooiimnin,. 4P
2 4

2. Fie ABCD un paralelogram si AC N BD ={O}. Construim patratele AOPQ si DOST astfel
incat Q si T de o parte si de alta a dreptei BD. Daca Q, O, T coliniare, atunci demonstrati ca
ABCD este romb.

Daniela si Nicolae Stanica, Braila
Solutie:

M(<AOQ)=45", m(<DOT ) =45", M(XTOQ) =180 ...vcvrrrrrverrrrssmmerrrssssesresssssesresssnnes 3p

M(<<AOD)=90=> AC L BD => ABCD FOMD ......ceoorririirinriiniininsnceesc s,

3. Daca cel mai mare divizor comun al numerelor ab2, bc7 si ca8 este egal cu 3, atunci

demonstrati ca v/a® +b? +c? este un numdr irational.
Adelina Ion, Braila

Solutie:
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Din (ab2,bc7,ca8) =3, rezulta ab =M, +1, BC=M;+2, Ca=M;+1 womvmsmrrirrrrn 2p

Cazul I: Daci a=M, =b=M,+1c=M,+1=>a’+b’+c? = M, + 2 pitrat perfect.....3p

Cazurile 1l si Ill: a=M,;+1 si a=M;+2 se trateaza analog, obtinand de fiecare data

A% +0% +C% =M, +2 % PALIAt PEITECT......vveeiieeeiie e et 2p

4. Se considera punctul M pe latura (BC) a triunghiului ABC. Daca G,, G,, G, sunt centrele
de greutate ale triunghiurilor ABC, AMB, AMC, atunci demonstrati ca centrele de greutate ale
triunghiurilor AGM, AG,M, AG;M sunt coliniare.

Daniela si Nicolae Stanica, Braila
Solutie:

Fie P, PR,, P, mijloacele segmentelor BC, BM, CM

Di

n AG, _AG, _AG, =2 = GG, |GG, ||BC, deci G,,G,,G, sunt coliniare ............. 2p
Glpl GZPZ GSP3

Fie Q mijlocul lui [AM] si R, R,, R, centrele de greutate ale triunghiurilor AGM , AG,M ,

GR _ G,R, _ GiR, -2

RQ RQ RQ

respectiv. AG,M , de unde ..3p

Obtinem RR, |GG, si RR;||GG,, deci R, R,,R, sunt coliniare ...........cccceevrriivnnenn. 2p
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