Barem de corectare OLM 2017 Clasa a Xl-a

1. Explicatia faptului ca pentru a <1 sau pentru a >1 egalitatea nu este posibila .............. (2p)
TN MOU NECESAN B =1 ..ottt (1p)
oy 1 LS
L= lim (1+ )2(_ j = lIM X 282 e (3p)
X—0 X +1 X—>00
Concluzie a=1LD0D==3 . e (1P)
2n 2n

> k-Cs, > k-Cj,

2. Daca (x,)  este sirul al carei limitd se cere, Se observd cd —<0——— <x <=0 —
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lui, se obtine se obtine |im x| :% .................................................................................... (2p)

3.a) f(x)=det(A+xB),vxeR; f(x)=detA+a-x+b-x’+detB-x°, a,beZ ......... (1p)

S=f(1)+f(-1)+f(i)+f(-i)=4det A+a(l-1+i—i)+b(1+1-1-1)+detB(1-1-i+i)=4det A

............................................................................................................. (2p)

b) Elementele lui A fiind impare :>4|detA ..................................................................... . (1p)

det(A) e[—6,6]ﬂZ = valoarea minima posibild pentru det Aeste —4 .........cccvveiennnne (1p)
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Seobtine A=| 1 -1 1 | pentrucare det(A)=—4 si S, ==16 .o (2p)
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4.a) f(f(X))=(X")s XX =X-X"=det X I, ooooooiiiiinicsnsenscns e (1D)
det X *-det X = (detx)" = det X" = (det X )™ .o (1p)
(X*) X" =X"+(X") =det(X")-1,=(det X )" 1,

= (X*) XX =(det X)X siastfel £(f(X))=(X") =(det X)X v (1p)
b) Pentru Y € M cautdm unica matrice X € M astfel incat f (X)=Y ................... (1p)
f(f(X))=f(Y):>(detx)”’2-X=f(Y); dar X'=Y =detX"=detY si se obtine
(DBt X )™ = dBLY ot (2p)



Deoarece n este impar si ecuatia t"" =detY are solutia reald unica t="YdetY , se obtine

unica matrice X :;H-Y*. Folosind faptul ca (/IA)* =A"" A" VA1eR se verifica

()

existenta lui X. Avem:

X' v | o | (Y) = (detY)" Y =Y . (1p)
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