OLIMPIADA DE MATEMATICA
Etapa locala
22 februarie 2014
CLASA a Xll-a

1.Fie multimea Q, = {% |m,n EZmsin impare}si G = Qo X Z . Pe G definim legea de

compozitie (g, k1) * (2, k2) = (4192, k1 + k2), (V)q1,q2 € Qo, (V)ky, k; € Z .S se arate

ca functia f: G - Q*, f((q, k)) = q. 2¥ este un izomorfism intre grupurile (G,*) si (Q*,) .
O.L.Caras-Severin , 2013

2. Fie (G,”) un grup si H = {x € G|x* = e}. Multimea H este subgrup al lui G ? Justificati
raspunsul .
Manual clasa a-Xll-a

3.Functia f: R — (0, o) este dublu derivabila cu f(0) = f*(0) = 1si f(x)f(x) +
(f'(x))2 =1 — sinx, (V)x € R .Aritati ca pentru orice x € R :
a) x2+ 2sinx+1>0

b) f(x)f'(x) = x + cosx si f(x) = Vx2Z + 2sinx + 1.
Adrian Botan , Botosani (GMB 10/2013)

4. Se considera functia continua f: [0,1] = [a, b], a > 0 astfel Incat folf(x) dx>k>0.

. .l 1 a+b-k
Demonstrati ca fo ij)dx sS—

O.L.Sibiu, 2013

Toate subiectele sunt obligatorii .
Fiecare subiect se noteaza de la 0 la 7 puncte .
Timp de lucru 3 ore .



