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2 2 2
1. Fie a,b,c=0si a+b+c=1. Aratati ca: 3 + 3b + 3C sl.
a’+5 b’+5 c+5 4
1.la,b,c=0; a+b+c=1,decig,b,c<1 (1p)
a? 1 3 5 ) . _
P < 2 = a’+ (1 —a*)+ (a—2)* = 0relaie adedrati pentru
ca toti termenii sunt pozitivi
(4p)
a? a (1p)
-— < — ;Analog celelalte
a’+5 4
Finalizare (1p)
2. a) Daa (x,).» este o progresie geometijce noteax
S, =X+ %+ %+..+ x,0 N .Calculai S, stiind ci S;=40si S; =60.
(b) Calculai suma elementelor mgirnii B :{xDR |{2X4+ 3} =1+{ 2x}} unde [a] si
{a} reprezini partea intreag respectiv partea frgona a nunrului reala.
2. | (a) (1p)
_ anSs _3 1
=40,5=602=1 =2 =
%=40.$=60 2= 1 G072 A5 e
i - X (q_ - — (3p)
Din S_L—m(l )= g_so%_ 70
(b) {2¢ =0; din 1< 2X*3_ 2 se ajunge Iam[lﬁj: B:{—l,l,—?",z} (2p)
4 2 2 2 2
Suma ceruteste 5 (1p)

3. Se considerun triunghi echilateraABCcu AB=3 si puncteleP,Q,G, R < astfel
incat: BP= PQ= QG GA+ GB+ GC=0, AR= RGsi AS= r[SC

a) Calculai lungimea vectoruluiv=GP+ GQ

b) Aratati ca exisé un nunar rgional r pentru care punctel®,R, Ssunt coliniare.
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(a) Desen corect (prin identificarea ppei (1p)
PUNCLEION)......ccvvvviiiiiiiiieeeeeeeiiee e
M mijlocul lui (BC)si al lui (PQ) =GP+ GQ= 2m:§m:ﬂ/:ﬁ3 (3p)
(b) Teorema lui Menelaus pentsdBC si secantaB - R— S conduce la
AR [—lw [—IS—C:1:> r -1 (sau soltie vectoriad) (3p)
AM BC SA 6
. Se di patrulaterul conveXABCD si O interseg@a diagonalelor salea> Osi
M O(AB),NO(BC),PO( CD ,Q0( DA . astfel incat:oM - BN _ CP_ DQ_
MB NC PD QA
a) Daci a=1, atunci OM + OP= ON+ OC.
b) Daci a#1lsi OM+OP= ON+ OC, atunci ABCD este paralelogram.
—_— _+_
(a) In AOAB avem medianfOM| = OM _OA+OB
—_ _+_
in AOCD avem medianOP| = op=0C*OD
—— — OA+ OB+ OC+ OL
deci OM +OP:OA OB+ OC+ OC 1
2 (1p)
— — OA+ OB+ OC+ OL 1
analogoN + 00= OA 032 OC+ OD (1p)
Finalizare (1p)
(b) OM =+ OA+—2 0B, OP=—+ OC+_ 2 0D,
a+l a+l a+l a+l (1p)
— — - — — p
ON=—1 OB+-2 0C, 00=—-_ 0OD+—2 0p
a+l a+l a+l a+1l
OB + 0D = 0A+ 0OC (1p)
CB =DA (1p)
Finalizare (1p)
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