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CLASA   a XII –a 

Barem de notare 
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                  Selectată de prof. Fărcaș Nicolae și Ilonța Andrei din G.M. B nr.2/2016 
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Problema 2.  Determinaţi funcţiile  : 0,1f R  derivabile, cu derivata continuă, care admit o 

primitivă F, satisfăcând condiţiile: 

    (i) (0) (1) 0F F  ; 

    (ii) 2( ) ( ) '( )xf x F x f x , pentru orice x din  0,1 . 
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Solutie: 

Integrând pe  0,1  se obţine 

1 1 1
1 2 2

0

0 0 0

( ) '( ) ( ) ( ) ( ) ( )F x f x dx F x f x f x dx f x dx     .......2p 
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xf x dx f t dt F F     ........................................................................2p 

Scăzând relaţiile şi folosind (ii) se obţine 

1

2

0

( ) 0f x dx  .......................................................2p 

Finalizare, f este funcţia identic nulă......................................................................................1p 

 

 

Problema 3.  Se  consideră  funcția 𝑓: [0,
1

2
) → ℝ, 𝑓(𝑥) =

𝑥

1−2𝑥
  și  operația definită  prin 
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a) Arătați că operația „ ” este lege de compoziție internă. 
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         să se rezolve ecuația 
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                                         Autor prof. Fărcaș Nicolae și Ilonța Andrei, C.N.S. Zalău 

Solutie: 
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                                                                                             inegalitate adevărată 1p         

b)  Prin inducție se arată că  
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Ecuația devine  
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Problema 4. Fie (𝐺1 , ∘ ) , (𝐺2 ,∘)  două grupuri finite având m  elemente, respectiv n  elemente, cu 

(m, n) = 1 . Arătați că există un singur  morfism de grup ƒ : 𝐺1 → 𝐺2 , pe care să îl precizați. 

Soluție 

Fie ƒ : 𝐺1 → 𝐺2 morfism de grupuri. Atunci ƒ( 𝑥 ∙ 𝑥 ∙ … ∙ 𝑥⏟      
𝑑𝑒 𝑚 𝑜𝑟𝑖

) =  ƒ (x) ∙ ƒ (x) ∙ … ∙ ƒ (x)⏟            
𝑑𝑒 𝑚 𝑜𝑟𝑖

   

… 1 p 

⇒ ƒ (𝑥𝑚) =  𝑓𝑚 (x) . Dar  𝑥𝑚 = 𝑒1 , ƒ (𝑒1) = 𝑒2 și (m, n) = 1      … 2 p 

⇒  ∃a ,b ∈ 𝒁 cu ma + nb =1  , deci ƒ(x) = ( ƒ (x ) )𝑚𝑎+𝑛𝑏 = (( ƒ(x ))𝑚)𝑎 ∙ ((f(x))𝑛)𝑏 = 𝑒2  

… 2 p 

⇒ f(x) = 𝑒2 este unicul morfism  ƒ : 𝐺1 → 𝐺2 .            … 2 p 
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