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1. Din inegalitatea mediilor obţinem 
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2. 22𝑥−𝑥2
≤ 2 , ∀𝑥 ∈ 𝑹, cu egalitate doar pentru 1x  …………………….…………........(3p) 

𝑥4+1

𝑥2 = 𝑥2 +
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𝑥2 ≥ 2, ∀𝑥 ∈ 𝑹∗, cu egalitate doar pentru 1x  şi 1x   ...............................(3p) 

𝑥 = 1 soluţie unică………………………………………....................................................(1p) 

 

3.a)  

|𝑧 − 𝑧1|2 + |𝑧 − 𝑧2|2 + ⋯ + |𝑧 − 𝑧𝑛|2 = (𝑧 − 𝑧1)(𝑧̅ − 𝑧1̅) + (𝑧 − 𝑧2)(𝑧̅ − 𝑧2̅) + ⋯ +

(𝑧 − 𝑧𝑛)(𝑧̅ − 𝑧𝑛̅̅ ̅) =..............................................................................................................(2p) 

𝑛|𝑧|2 + |𝑧1|2 + |𝑧2|2 + ⋯ + |𝑧2|2 − 𝑧(𝑧1̅ + 𝑧2̅ + ⋯ 𝑧𝑛̅̅ ̅) − 𝑧̅(𝑧1 + 𝑧2 + ⋯ + 𝑧𝑛) =..........(1p) 

𝑛|𝑧|2 + 𝑛………………………………………………………...………………..….........(1p) 

b) Din inegalitatea mediilor obţinem  
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4.  Fie S1= 1 2log log ... loga a a nx x x   ,  S2=log𝑥1
𝑎 + log𝑥2

𝑎 + ⋯ + log𝑥𝑛
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2 3 2 log 3i a ia x a x     ………………………………………………………..….....(2p) 

Pentru un i  fixat, fie t = loga ix  şi funcţia  2: , ( ) 5 6. ( ) 0, 2,3 .f R R f t t t f t t        
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Prin însumare se obţine: 1 26 5S S n   ………………………………………………….....(1p) 

Aplicând inegalitatea mediilor se obţine: 
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