OLIMPIADA DE MATEMATICA
Faza locala
Brasov, 21 februarie 2020

Clasa a IX-a

1. (a) Fie m,n € N*, m numar par. Demonstrati ca daci v/2 < o, atunci
(b) Fie a € Q cu proprietatea ci v/2 < a. Demonstrati ca existd o' € Q, astfel
incat v2 < d < a.

2. Rezolvati in R ecuatia
3{z}? 4+ 11{z} = 7z — 5.

Prin {z} am notat partea fractionara a numarului real z.

3. FieneNn>3keN 0<k<n-—2siayas,..,a, € N distincte doua cate
doua. Demonstrati ca daca
n? 4+ n + 2k

Gt ayt e =

atunci printre numerele aq, as, ..., a,, exista n — k numere naturale consecutive.

4. Se da un patrulater ABCD inscris in cercul de centru O si fie H, K ortocentrele
triunghiurilor AC'D, respectiv BC'D. Fie L mijlocul laturii AB. Stiind ca O este
centrul de greutate al triunghiului H KL, aratati ca ABC'D este trapez isoscel.

Nota. Toate subiectele sunt obligatorii. Fiecare subiect valoreaza 7 puncte.
Timp de lucru 3 ore.



