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Subiecte
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Problema 1. Se considera matricea A= ( A J € M, (R)si multimea
G={M(a)=1,+a-AlacR}. Aritai ci:
(@ M(a)-M(b) eG, pentru orice numere reale a si b.

(b) pentru orice numar natural nenul n existd X, € N astfel incat A+ A2+ A3 4.+ A" = Xp - A

. Inn
si calculati lim —. (Supliment GM 10/2023, enunt ugor modificat)
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Problema 2. Se considera multimea a matricelor de ordinul 3 care au toate elementele egale cu 1
saucu —1.

(2) Determinati numarul elementelor multimii T si dati un exemplu de matrice inversabila AeT.

(b) Aratati cd, daca B eT este o matrice inversabila, atunci det B € {—4,4}.

Problema 3. Se considera functia f :R — R, f (x)=X? + X, precum si sirul (an )n>1 definit prin

a, = {4 / f (n)} ,vn>1. ({t} reprezintd partea fractionara a numaérului real t).

(a) Demonstrati ca sirul (an )nﬂ este convergent si determinati limita sa.

o . . f(x 2
(b) Determinati numarul rational k pentru care  lim L = ..
x—0sinkzx 7«

(Supliment GM 11/2023)

Problema 4. Fie sirul (a,) , definitprin a,=1a,=2 si a,, =/a,° +2a,,,(¥)n>1.
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Calculati lim—,neN".
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