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Barem de corectare si notare

1. Media aritmetica a trei numere naturale nenule este 673. Unul dintre numere este
media aritmetica a celorlalte doua. Determinati numerele stiind ca doua dintre acestea
sunt divizori ai lui 2019.

Prof. Camelia Pirvu

Solutie:

Fie a<b<c= aJFIOJFC=673:>a+b+c=2019

a+c 2p
Cum b:T:>2b:a+c:>b:673
D,oe = {1,3,673,2019} = a<{1,3} sau ¢ {2019} 2p
a=1b=673=c=1345 1p
a=3b=673=c=1343 1p
¢ =2019 nu convine 1p

2. Daca m si n sunt numere naturale nenule astfel incat 5m+ neste un divizor al lui
5n+m, aratati ca m este un divizor al luin .
(Test Germania, 2015)

Solutie:

o 5n+m=k(®Gm+n),ke N= 5km-—m=5n-kn= m(5k -1)=n(5-K) . ... . 2p
o deoarece MOK-1)>0 avem ca NG-K)>0=>k<4 i, 1p
odacd K=1 atunci 4m=4n=m=n deci MIN_ ..., 1p
odaca K=2 atunci IM=3n=3m=n deci MIN_ .., 1p
odaca K=3 atunci 7M=n deci MIN. ..., 1p
odaca K=4 atunci 19M=nN deci MIN . e 1p

3. Se noteazi cu [OC bisectoarea unui unghi ~AOB. Daca [OD este bisectoarea
unghiului ZAOC, [OE este bisectoarea unghiului ~BOD, [OF este bisectoarea
unghiului ZAOE, iar m(£DOF)=5, calculati misura unghiului ZAOB.

Marius Sandru, Resita, Supliment GM/decembrie 2017

Solutie: (Barem)
Notam masura unghiului m(£AOB)=28x

M(LAOC) = M(LBOC) =4X coucviiiriiciiciiiiieis s 1p

M(LAOD) =M(LDOC) = 2X coucvririirrniininsie i 1p
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M(ZBOD) = BX 1ottt 1p
M(LBOE) = M(LDOE ) = 3X .o 1p
M(LAOF ) =M(LFOE), adici 2X+5=3X =5 ...ceeurirriirriiniiineiisiiesisssiesssssssssesssessesssenns 1p
D TP PSP PP PPPRPPRPPPPIT 1p
M(ZAOB) =807 ....eoviuerceriseesetse st 1p

4. Fie cercurile secunate Gi(O1,Ry) si G2(02,R2) care se intersecteaza in punctele 4 si B.

a) Stiind ca <{AO1B si <AO:B sunt suplementare si direct proportionale cu numerele 2 si 3,
aflati masurile celor doua unghiuri;

b) Demonstrati ca 010, 1 AB.

BAREM:
unghiurile 2k, 3K 1p
BK=1800=K=367 s 2p
M(LA01B)=72%, M(LAO2B)=108"  ......coovierieeeeeceeee e 1p
0:A=0:B=R1=0:¢ [AB] .................................................................... 1p
02A=02B=R2=02€[AB] e 1p
0102 mediatoarea [AB] = O102 LAB ..ot Ip
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